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ية موجهة لشعاعين.استعمال خواص الزوايا الموجهة  :ال كفاءات المستهدفة    لإثبات، تعيين أقياس زاو

  

 تقايس الزوايا.   
 حلالمرا المدة المعرفيالمحتوى 
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 لملاحظاتا

 210صفحة  2رقم    نشاط بنائي:
 الزوايا الموجهة .  الدرس:

ية موجهة لشعاعين غير معدومين .1      .زاو
  يوجه المستوي توجيها مباشرا ) أو توجيها موجبا ( ويسمى الاتجاه الآخر الاتجاه

 غير المباشر)أو الاتجاه السالب(.
 .اصطلاحا نختار الاتجاه المباشر الاتجاه المعاكس لدوران عقارب الساعة 
  في المستوي الموجه نسمي دائرة مثلثيه كل دائرة موجهة في الاتجاه المباشر و التي

 .1 نصف قطرها
 . قياس الزوايا الموجهة:2

 شعاعين غير معدومين vو  uليكن 
u;لثنائية ا :1تعريف v ية موجهة لشعاعين  تسمى  بهذا الترتيب. vو  uزاو
يف  ية الموجهة إذا كـــــــــان  :2تعر u;قيسا للزاو v  فإن كل الأعداد من
2الشكل  k ية  هي أقياس u;للزاو v  معk. 
u;من بين أقياس الزوايا الموجهة خاصية: v  يوجد قيس وحيد على المجال; 

ية الموجهة  u;يسمى القيس الرئيسي للزاو v. 
ية  u;تطبيق: أعط القيس الرئيسي للزاو v:في كل حالة 

  1 )117
;

3
u v            ،2 ) 

318
,

4
u v 


  

 نتائج:
u;( القيس الرئيسي للزواية المعدومة 1 u  0هو. 
ية المستقيمة 2 u;( القيس الرئيسي للزاو u  هـــــو. 

ية القائمة المباشرة هو 3 (القيس الرئيسي للزاو
2

. 

ية القائمة غير المباشرة هو 4 (القيس الرئيسي للزاو
2
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ية الموجهة  x( إذا كـــــــــان 5 u;القيس الرئيسي للزاو v  فإنx   هو
ية الهندسية المكونة من  قيس  .vو  uللزاو

   علاقة شال :. 3  
و  u  ،vمن أجل كل ثلاثة أشعة غير معدومة  (:)تقبل بدون برهانمبرهنة  

w  لدينا:       , , ,u v v w u w      
 نجد:  vو  uمن أجل أي شعاعين نتـــــــــــائج :
; ;u v v u               ،    ; ;u v u v         

; ;u v u v        ،     ; ;u v u v    

  :. تقايس الزوايا الموجهة4
يةأشعة غير معدومة من المستوي،ليكن v'و u ،v ،'u  خاصية: قيسا للزاو
 ,u vو' ية قيسا للزاو ', 'u v 

تكون الزاويتان    ,u v و ', 'u v متقايستين إذا و فقط إذا وجد عدد صحيحk 
'  حيث 2k    

ية المحيطية:.5   الزاو C دائرة مثلثية مركزهاO.A،BوM ثلاث نقط متمايزة 

مثنى مثنى من الدائرة  C ية الموجهة .الزاو ,MA MB .ية محيطية  تسمى زاو

ثلاث نقط متمايزة مثنى مثنى من دائرة مثلثيةMوA،Bإذا كانت :مبرهنة C

ية الموجهةوإذا كان Oمركزها قيسا للزاو ,OA OB فإن .
2

 ية  قيس للزاو

 ,MA MB 
 برهان:  
 

 29ص  30حل تطبيق رقم 
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