
2012-2011السنة الدراسیة علوم تجریبیة                : الشعبة تصحیح البكالوریا التجریبي  
 الثاني الموضوع

نقاط03( :التمرین الأول (

0لدینا 0u  ،1 1u  و من أجل كل عدد طبیعيn ،2 1
1 2
3 3n n nu u u  

 nv و nw 1: متتالیتان عددیتان معرفتان  بـn n nv u u  1و
2
3n n nw u u .

1( nv لان )صحیح ( متتالیة هندسیة:

2 1 1 1 1 11
1 2 1 3 2
3 3 3 3 3n n n n n nn n nu u u u u u u uv             

ومنه   1 11
2 2 2 2
3 3 3 3n n nn nnv vu u u u            1أي

2
3n nv v 

وبالتالي  nv  2متتالیة هندسیة أساسها
3

q      1و حدها الأول 00 1 0 1u uv   

0عبارة حدها العام  
2 21
3 3

n n
n

nv v q             
   

2أي 
3

n

nv    
 

2( nw لأن )صحیح( متتالیة ثابتة:

2 1 1 11 1 1 1
2 1 2 2 1 2 2 2
3 3 3 3 3 3 3 3n n n n n n n n n nnnw u u u u u u u u u wu                

1nومنه  nw w  أي nw ، 0متتالیة ثابتة حیث 1 0
2 21 0 1
3 3n u uw w      

1nwعبارة الحد العام .

:  لدینا nمن أجل كل عدد طبیعي)3 3
5 nn nwu v  ) لان ) صحیح:

  1 1
2 2
3 3

3 3
5 5 3

3
5

3
n nn nn n nn nw u u u uu uuv 

           
   

 

أي  3
5 nn nwu v 

المتتالیة )4 nu لان ) خاطئ ( متباعدة:

عبارة الحد العام للمتتالیة  nu : 3 3 3 3 2
5

1
5 5

2
35 3

n n

n n nw vu
          
     


   

3 3 2
5 5 3

n

nu     
 

3وبالتالي  3 2 3lim lim
5 5 3 5

n

n
n n

u
 

          
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2limلان  0
3

n

n

        
ومنه  nu 3متقاربة تتقارب من

5

 نقاط 05(:الثانيالتمرین(
 لدینا:   3; 1;7 , 2;1;3B A   و 3;2;4C

B,أن النقط اثبات)1 A وC لیست في استقامیة:
ABأي نبین أن 


ACو 


) غیر متوازیین ( .غیر مرتبطین خطیا 

 لدینا : ; ;B A B A B AAB x x y y z z  


أي 3 2; 1 1;7 3AB     


ومنه 5; 2;4AB  


 ولدینا : ; ;C A C A C AAC x x y y z z  


أي  3 2;2 1;4 3AC   


ومنه  1;1;1AC


5: إذن  2
1 1

4
1


 

 یوجد  عدد حقیقي لاوبالتاليK بحیث یكونKA AB C
 

أي أن 

AB

AC


B,لنقط اأي  A وCفهي تعین مستویا .لیست في استقامیة ABC

: لدینا )2 D معرف بـتمثیله الوسیطي
7 2

3

4

x t

y t

z t

       

tحیث   

أن المستقیم إثبات )أ D یعامد المستوي ABC:
 أي نبین أن 2; 3;1u 


شعاع توجیه  D عمودي على كل من الشعاعین 5; 2;4AB  


و

 1;1;1AC


: لدینا -     . 5 2 4 102 4 03 61ABu             


ABuومنھ  
 

: ولدینا - . 2 31 1 1 2 3 1 01u AC          
 

ACuومنھ  
 

ABuإذن  
 

ACuو  
 

المستقیم ومنھ  D یعامد المستوي ABC.

للمستوي دیكارتیة معادلةتعیین)ب ABC:
بما أن  u ABC


فان  2; 3;1u 


شعاع ناظمي للمستوي  ABC وبالتالي معادلة

المستوي  ABC 2: من الشكل 3 1 0x y z d   
نعوض بإحداثیات النقطة - 2;1;3A في المعادلة السابقة نجد:     2 3 12 1 3 0d    ومنھ

4d  
 معادلة دیكارتیة للمستوي ABC :42 03x y z  

3(H نقطة تقاطع المستوي ABC و المستقیم D:
مرجح الجملة المثقلة هيHإثبات أن النقطة )أ      , 2 , , 1 , ,2A B C 

نعوض جملة التمثیل الوسیطي للمستقیم - D في معادلة المستوي ABC نجد:
   7 2 32 4 4 03t t t       14ومنه 4 9 0t t t     1أيt 
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: نعوض في الجملة السابقة نجد 
 

 

7 2 1 5

3 1 3

4 1 5

H

H

H

x

y

z

            

إذن  5; 3;5H  

 نفرض أن النقطةG هي مرجح الجملة المثقلة      , 2 , , 1 , ,2A B C 

: لدینا  2 1 2 1      1و 0  ومنھG إذن . موجودة
   

 

 
 

 

 

2 2 3 2 3
4 3 6 5

1
2 1 1 2 2

3 1 2 1 4 3
1

2 3 7 2 4
6 7 8 5

1

G

G

G

x

y

z

                                            
أي  3; 3;5G   ومنھH G

مرجح الجملة المثقلة هيHالنقطة وبالتالي        , 2 , , 1 , ,2A B C 

تعیین طبیعة)ب P مجموعة النقطM من الفضاء حیث 2 2 . 0MA MB MC CB   
   

:
: لدینا - 2 2 2 1 2MA MB MC MH      

   
أي 

2 2MA MB MC MH HM     
    

مرجح الجملة المثقلةهيHلان 
      , 2 , , 1 , ,2A B C 

إذن  2 2 . 0MA MB MC CB   
   

.معناه  0HM BC 
 

أي  Pهو مستوBC


شعاع ناظمي له و یشمل النقطة  5; 3;5H  

دراسة تقاطع المستوي )4 ABC و المجموعة P :
تعیین معادلة دیكارتیة للمستوي P :

: لدینا -  6;3; 3BC 


و  5; 3; 5HM x y z  


. 0HM BC 
 

معناه      6 5 3 3 3 5 0x y z     
6ومنھ  3 3 54 0x y z    أي  : 2 18 0P x y z   

 دراسة تقاطع ABC و P:
   2; 3,1ABCn 


شعاع ناظمي للمستوي  ABC و   2;1, 1Pn 


شعاع ناظمي للمستوي  P

: لدینا - 
2 1 1
2 3 1





ومنھ  ABCn


  Pn


وبالتالي  ABC و P غیر متوازیین أي

.متقاطعین 

4:لدینا : تعیین تمثیل وسیطي لمستقیم التقاطع - 
8 0

3
1

2
2

0
x z

x y z

y  
  







ومنه 
4

0
0

3
2 22

2 4
y z

x y z

  
  







أي 
2
2 3 4

4 22
0

z y

x y z

 
   



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2إذن  3 4 0
2 11

y z

y

x

z 
 

 




yنضع -  t وبالتالي
2 3 2 11 4 0

2 11

x t t

y t

z t

    
 
  

أي  

1 7
2 2

2 11

x t

y t t

z t

  

 

  


 وھو تمثیل وسیطي لمستقیم تقاطع المستویین ABC و P

 نقاط50( : الثالث التمرین (
24: حل المعادلة )1 2 1 0z z  :

 حساب الممیز  : 2 22 4 4 1 4 16 12 12i          

: نضع  22 3i 

2: ھما الجذران التربیعیان للعدد  12 3 , 2 3i i   

 1: حلي المعادلة هما
2 2 3 1 3 1 3

8 4 4 4
i i

z i
 

   

2
2 2 3 1 3 1 3

8 4 4 4
i i

z i
 

   

 1: مجموعة حلول المعادلة 3 1 3,
4 4 4 4

S i i
     
  

1: لدینا )2 3
4 4

Z i  1ومنھ 3
4 4

Z i 

:على الشكل المثلثي Zو Zكتابة العددین )أ

 لدینا :
221 3 1 3 4 1

4 4 4 4 16 2
Z i

              

 نضع Arg Z   إذن

1
14cos 1 2

2
3

34sin 1 2
2








 




  


ومنه  2
3

k k


   

 الشكل المثلثي للعددZ 1هو cos sin
2 3 3

Z i
    

 
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 الشكل المثلثي لمرافق العددZ :1 cos sin
2 3 3

Z i
                

1: لدینا )ب 3 1 3
4 4 4 4

k k

kL i i
                 

kkأي 
kL Z Z 

 1اثبات أن

1
sin

2 3k k

k
L i




kk: لدینا 
kL Z Z  ومنه

1 1cos sin cos sin
2 3 3 2 3 3

kk

kL i i
                                   

1ومنه  1cos sin cos sin
2 3 3 2 3 3

k k

k

k k k k
L i i

                                          
: وبالتالي 

1 1 1 1cos sin cos sin
2 3 2 3 2 3 2 3

k k k k

k

k k k k
L i i

                             
           

: لان 

cos cos
3 3

sin sin
3 3

k k

k k

 

 

      

       

1: إذن

1 12 sin sin
2 3 2 3k k k

k k
L i i

 
  

1لان

1 1 12 2
2 2 2

k

k k 
     
 

1وبالتالي 

1 sin
2 3k k

k
L i




 2013تعیین قیمةL : 2013 2013 1 2012

1 2013 1sin sin 671 0
2 3 2

k
L i i 

    
 

2013 0L  لان sin 671 0 

2: لدینا )3 2 3Az i 

2و  2 3Bz i 

B,تعلیم النقطتین)أ A  :

5
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و زاویته Aالذي مركزه النقطةRبالدورانBصورة النقطة Cلاحقة النقطة Czتعیین )ب
3
:

z': من الشكل Rالعبارة المركبة للدوران  az b 

1: حیث  3cos sin cos sin
2 23 3

a i i i


 


     و

     1 3 1 31 1 2 2 3 2 2 3 1 3 3 3 4
2 2 2 2Ab a z i i i i i i

   
                

   
4bأي   

1: ومنھ  3' 4
2 2

z i z
 
   
 

 R B C معناه 1 3 1 34 4 4 4 8
2 2 2 2

2 2 3BC zz i i i
   
           

  



8Czأي  

:ABCتعیین طبیعة المثلث )ج

: لدینا -  R B C معناهAB AC و   , 2
3

AB AC k k


  
 



.مثلث متقایس الأضلاع ABCوبالتالي 
تعیین مجموعة النقط )د :

2: لدینا -  2 3 2 2 3z i z i     معناهA Bz z z z  

AMأي  BM

إذن   محور القطعة AB

 نقاط70( :  الرابع التمرین (
I. لدینا :  1x xg x xe e   معرفة على ,gD    

:gدراسة تغیرات الدالة )1

 حساب النهایات:

   lim lim 1 1x x

x x
g x xe e

 
    لان

 lim 0

lim 0

x

x

x

x

xe

e





 




     lim lim 1 lim 1 1x x x

x x x
g x xe e e x

  
        لان

 
lim

lim 1

x

x

x

e

x




  


  
:حساب المشتقة  ' x x x xg x e xe e xe        أي ' xg x xe

6
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 دراسة اشارة المشتقة:
 ' 0g x  0معناهxxe  0ومنهx  0لانxe 

 جدول اشارة المشتقة:
0

x

 'g x

 جدول تغیرات الدالةg:

0
x

 'g x
1

 g x

حساب )2 g 0 :

  0 0g 0 0 1 1 1 0e e       

استنتاج اشارة  g x :

0
x

 g x

II. لدینا :   2 2xf x x e x    معرفة على ,fD    

:حساب النهایات )1
     lim lim 2 2 lim 2 2x x x

x x x
f x x e x xe e x

  
           

لان 
 

 

lim 0

lim 2 0

lim 2

x

x

x

x

x

xe

e

x







 

 


  


   lim lim 2 2x

x x
f x x e x

 
        لان

 

 

lim 2

lim

lim 2

x

x

x

x

x

x e

e

x







   

  


  
x ،التحقق أنه من أجل كل عدد حقیقي )2   'f x g x:

 لدینا :     ' 2 2 1 1x x x x x x xf x e x e x e xe e xe e g x           

: إذن    'f x g x.

0

0

0

0

7
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:fاستنتاج اتجاه تغیر الدالة )3

 اشارة 'f x من اشارة g x

جدول اشارة  'f x:
0

x

 'f x

 جدول تغیرات الدالةf:

0
x

 'f x




 f x

اثبات أن المستقیم -)أ)4  2ذي المعادلةy x  مقارب مائل للمنحني fC عند:
 لدینا:

          lim 2 lim 2 2 2 lim 2 lim 2 0x x x x

x x x x
f x x x e x x x e xe e

   
              

أي     lim 2 0
x

f x x


   ومنھ  مقارب مائل للمنحني fC عند

دراسة الوضعیة النسبیة للمنحني ) ب fC بالنسبة الى :
 ندرس اشارة الفرق   2 xf x y x e  

2
x

 f x y

 fCفوق
 

یقطع

 fCفوق
  یة

ضع
الو

یة 
سب

الن

اثبات أن النقطة ) ج 0; 4I  نقطة انعطاف للمنحني fC:
 لدینا :   'f x g x ومنه   '' ' xf x g x xe 

من اشارة fوبالتالي اشارة المشتقة الثانیة للدالة  'g x

0
x

 ''f x

0xإذن المشتقة الثانیة تنعدم من أجل   ومنه النقطة . مغیرة اشارتها  0; 0I f

أي  0; 4I  نقطة انعطاف للمنحني fC.
تبیان أن المنحني) د fCیقبل مماسا T1معامل توجیھھ یساوي:

0

0

4

0

 fC

 

0

8
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 معامل توجیه المماس Tمعناه 1یساوي ' 1f x  ومنه  1g x 

1: إذن  1x xxe e   و بالتالي 1 0xx e  1ومنه 0x   )  0لانxe (
1xأي  

المنحني - fCیقبل مماسا T0في النقطة ذات الفاصلة 1معامل توجیهه یساوي 1x 

كتابة معادلة دیكارتیة للمماس - T :
        ' 1 1 1 1 1 1 2y f x f x e x e           

أي -  : 2T y x e  

: الرسم )5

بحیث تقبل المعادلة mتعیین قیم الوسیط الحقیقي)6 E حلین مختلفین في الاشارة:
 لدینا : 2 2 0xx e m     معناه 2 2xx e m    أي

 2 2xx e x x m      وبالتالي f x x m 

 بیانیا حلول المعادلة Eهي فواصل نقط تقاطع المنحني fCمع مستقیم D ذي المعادلة :
y x m  الموازي لكل من  المستقیم المقارب المائل و المماس T.

 D یقطع fC 4: في نقطتین فاصلتیهما مختلفتین في الاشارة في حالة 2m    

2أي  4m  و بالتالي 2;4m 

 الثاني انتھى تصحیح الموضوع2012كالوریا التجریبي  ماي بال
2012و النجاح في البكالوریا جوان بالتوفیقلكم مع تمنیاتنا

أساتذة المادة 

2012-2011الشلف               –ثانویة الشارة 
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