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2012–2011: السنة الدراسیة تقني ریاضي ثانوي 3تصحیح الاختبار الاول 
 التمرین الاول:
 لدینا :  3 2 xE : y ' y e 

بما یلي المعرفة على gبحیث تكون الدالة aتعیین قیمة العدد الحقیقي )1  xg x ae حل

للمعادلة  E:

g حل للمعادلة E معناه   3 2 xg' x g x e 

3أي  2x x xae ae e     2ومنھ 2x xae e 
1a: بالمطابقة نجد  .

حل  المعادلة التفاضلیة )2  3 0E ' : y ' y :

3 0 y ' y 3معناهy' y

مجموعة حلول المعادلة - E ھي الدوال من الشكل ' 3xy Ce C  

حل للمعادلة fاثبات أن الدالة )3 E اذا وفقط اذا كانf g حل للمعادلة E ':

 الدالةf حل للمعادلة E معناه   3 2 xf ' x f x e 

ومنھ         3 3f ' x f x g' x g x   لانg حل للمعادلة E
: وبالتالي        3 3 0f ' x g' x f x g x    أي

      3 0f g ' x f g x    و منھ الدالةf g حل للمعادلة E '
 الدالةf g حل للمعادلة E معناه '      3 0f g ' x f g x   

:  ومنھ        3 3 0f ' x g' x f x g x    أي

       3 3f ' x f x g' x g x      وبالتالي   3 2 xf ' x f x e 

حل للمعادلة gلان  E.

حل للمعادلة fاذن الدالة  E.
استنتاج مجموعة حلول المعادلة )4 E:

 لدینا :f g حل للمعادلة E معناه '    3xf x g x Ce 

ومنھ    3 3x x xf x Ce g x Ce e      مع C  

للمعادلة fحلا خاصاتعیین )5 E بحیث یكون معامل توجیھ المماس للمنحني fC الممثل
:4یساوي 0ذات الفاصلة في النقطة fللدالة
 fC4یساوي مماسا معامل توجیھھ0ذات الفاصلة في النقطة یقبل معناه:

 0 4f ' 
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 لدینا :  33 x xf ' x Ce e  

 0 4f '   معناه   3 0 03 4Ce e    3أي 3C  ومنھ :
1C 

: أي   3x xf x e e  

 التمرین الثاني:
I. لدینا :   1 1xk x x e   

:kتعیین اشارة الدالة )1
0x

-0 - k x
استنتاج أن )2  0k x  من أجل كل عدد حقیقيx:

xمن أجل )3  لدینا :   0k x ;  ومنھ  0k x  من أجل كل عدد حقیقيx.

II. لدینا :    2 1xf x x e   

:حساب النھایات )1
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x ،اثبات أنھ من أجل كل عدد حقیقي )2   f ' x k x:

 من أجل كل عدد حقیقيx لدینا:
          1 1 2 1 2 1 2 1x x x x xf ' x e x e e x e x e               

أي      1 1xf ' x x e k x     من أجل كل عدد حقیقي : وبالتاليx ،
   f ' x k x

 استنتاج اتجاه تغیر الدالةf:
بما أن    f ' x k x فان اشارة f ' x من نفس اشارة k x.

0x
-0 - f ' x

.متناقصة تماما على المجموعة fومنھ الدالة 
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 جدول تغیرات الدالةf:

:لدینا xاثبات أنھ من أجل كل عدد حقیقي ) أ)3     2 2 xf x x x e     

 من أجلx  لدینا :
            2 2 1 2 2 1 1 2x x xf x x x e x x e x e                   

أي      2 2 xf x x x e     .

اثبات أن المستقیم )ب  2: y x   مقارب مائل للمنحني fC عند:

 لدینا :       2 2 0x x

x x x
lim f x y lim f x x lim xe e
  
              

:  لان 
0

0

x

x

x

x
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المستقیم ومنھ   2: y x   مقارب مائل للمنحني fC عند

دراسة الوضعیة النسبیة للمنحني ) ج fC بالنسبة الى :

 ندرس اشارة الفرق f x y

 لدینا :   2 xf x y x e   

  0f x y  2معناه 0x  2أيx . ) 0لانxe  (

2x
2x+ 0ـــ                       
+0ـــ                       f x y

 fC تحت  fC فوق 
 fCیقطع 

الوضعیة 
النسبیة 

اثبات أن المنحني )4 fC 1یقبل مماسا معامل توجیھھ یساوي:

المنحني fC 1یقبل مماسا معامل توجیھھ یساوي      معناه  1f ' x 

: أي  1 1 1xx e      ومنھ 1 0xx e  

1وبالتالي 0x  1أيx 
اذن المنحني  fC 1یقبل مماسا معامل توجیھھ یساوي في النقطة  1 1A ; f

كتابة معادلة دیكارتیة للمماس)5 T للمنحني fC 0عند النقطة ذات الفاصلة:
      0 0 0 0 0 4 4y f ' x f x       

  4T : y 

0x
-0 - f ' x




 f x 4
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 دیكارتیة للمماسكتابة معادلة T للمنحني ' fC 1عند النقطة ذات الفاصلة:
        1 1 1 1 1 1 2y f ' x f x e x e          

  2T ' : y x e  

حل المعادلة )6  0f x :

  0f x   معناه  2 1 0xx e   

  2: اما 0x   2ومنھx 
 1: أو 0xe   1ومنھxe  ) 0لیس لھا حل لانxe  (

مجموعة حلول المعادلة   0f x  : 2S 

 استنتاج احداثیي نقطة تقاطع fC مع x ' x:
     f x ' x BC حیث 2 0B ;.

:الرسم)7

المناقشة البیانیة لعدد و اشارة حلول المعادلة  )8 f x x m :
 بیانیا ھي فواصل نقط تقاطع المنحني حلول المعادلة fC مع المستقیم ذي المعادلة

y x m  الموازي لكل من T و ' .
 إذا كان 2m ;  فان المعادلة تقبل حلا وحید ا موجبا.
 اذا كان 2 4m ; فان المعادلة تقبل حلین احدھما سالب تماما و الآخر موجب تماما.
 4اذا كانm  فان المعادلة تقبل حلین أحدھما معدوم و الآخر موجب تماما.
 اذا كان 4 2m ;e  فان المعادلة تقبل حلین موجبین تماما.

 

j
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 دیكارتیة للمماسكتابة معادلة T للمنحني ' fC 1عند النقطة ذات الفاصلة:
        1 1 1 1 1 1 2y f ' x f x e x e          

  2T ' : y x e  

حل المعادلة )6  0f x :

  0f x   معناه  2 1 0xx e   

  2: اما 0x   2ومنھx 
 1: أو 0xe   1ومنھxe  ) 0لیس لھا حل لانxe  (

مجموعة حلول المعادلة   0f x  : 2S 

 استنتاج احداثیي نقطة تقاطع fC مع x ' x:
     f x ' x BC حیث 2 0B ;.

:الرسم)7

المناقشة البیانیة لعدد و اشارة حلول المعادلة  )8 f x x m :
 بیانیا ھي فواصل نقط تقاطع المنحني حلول المعادلة fC مع المستقیم ذي المعادلة

y x m  الموازي لكل من T و ' .
 إذا كان 2m ;  فان المعادلة تقبل حلا وحید ا موجبا.
 اذا كان 2 4m ; فان المعادلة تقبل حلین احدھما سالب تماما و الآخر موجب تماما.
 4اذا كانm  فان المعادلة تقبل حلین أحدھما معدوم و الآخر موجب تماما.
 اذا كان 4 2m ;e  فان المعادلة تقبل حلین موجبین تماما.

 T

 T ' fC

i


j
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 دیكارتیة للمماسكتابة معادلة T للمنحني ' fC 1عند النقطة ذات الفاصلة:
        1 1 1 1 1 1 2y f ' x f x e x e          

  2T ' : y x e  

حل المعادلة )6  0f x :

  0f x   معناه  2 1 0xx e   

  2: اما 0x   2ومنھx 
 1: أو 0xe   1ومنھxe  ) 0لیس لھا حل لانxe  (

مجموعة حلول المعادلة   0f x  : 2S 

 استنتاج احداثیي نقطة تقاطع fC مع x ' x:
     f x ' x BC حیث 2 0B ;.

:الرسم)7

المناقشة البیانیة لعدد و اشارة حلول المعادلة  )8 f x x m :
 بیانیا ھي فواصل نقط تقاطع المنحني حلول المعادلة fC مع المستقیم ذي المعادلة

y x m  الموازي لكل من T و ' .
 إذا كان 2m ;  فان المعادلة تقبل حلا وحید ا موجبا.
 اذا كان 2 4m ; فان المعادلة تقبل حلین احدھما سالب تماما و الآخر موجب تماما.
 4اذا كانm  فان المعادلة تقبل حلین أحدھما معدوم و الآخر موجب تماما.
 اذا كان 4 2m ;e  فان المعادلة تقبل حلین موجبین تماما.
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 2اذا كانm e  1فان المعادلة تقبل حلا مضاعفاx .
اذا كان 2m e ,   فان المعادلة لیس لھا حل.


