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1. f  يىظثح عهً انًعال
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f  1عانثح عهً انًعال
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 انًُالشح انثُاَُح: .3

)حهىل انًعادنح ) 2f x m   هٍ فىاصم

)َمط ذماطع  )fC :يع انًغرمُى انزٌ يعادنره 

2y m  

  ٌإرا كا
3

22m e  نُظ نهًعادنح حم. 

 ٌإرا كا
3

22m e  3نهًعادنح حم يضاعف

2
 

 ٌإرا كا
3

22 2e m  .ٌنهًعادنح حلاٌ يىظثا 

 ٌ2إرا كا 4m  ٌنهًعادنح حلاٌ يىظثا

 عانة. وحم

 ٌ4إرا كاm  ٌنهًعادنح حم يعذوو وحلا

 يخرهفاٌ فٍ الإشاسج.

 ٌإرا كا
9

4 m
e

  نهًعادنح حلاٌ عانثاٌ وحم

 يىظة.

 ٌإرا كا
9

2m
e

  نهًعادنح حم يضاعف

 وحم يىظة.1عانة

 ٌإرا كا
9

2m
e

  .نهًعادنح حم يىظة 
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3 يعادنح انًًاط: .3 2y x   

 
  

 

 اخرُاس انذانح انًىافمح نهرًصُم انثُاٍَ: .4

 تًا أٌ:
lim ( ) 0

x
f x


 ) فإٌ انحانح ) أ

 غُش يىافمح.

)'وتًا أٌ  1) 0f    فإٌ انحانح

 هٍ انحانح ) ب ( أٌ: انًىافمح

( ) (2 ² 5 2) xf x x x e   
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) أ (  أٌ حافظُا   / انعثاسج انصحُحح هٍ 1

 عهً انرشذُة لأٌ:

  انًشرمح يىظثح عهً انًعال 2; 1   
  
  
  
  

 

 / انحانح انصحُحح هٍ : ) ض ( لأٌ : 2

  انًعادنح
1

'( )
2

g x    ًذمثم حهٍُ عه

 .انًعال 2;2 

 
  
  
  
  

 

/انعثاسج انصحُحح هٍ ) أ ( تًا اٌ انذانح غُش 3

سذُثح عهً انًعال 2;2ٌوتًا أ( 2) (2)g g  

حغة انًثشهُح انعكغُح نًثشهُح انمُى 

 انًرىعطح.

 
  
  
  
  

 

 صحُحح هٍ انحانح ) ب (انعثاسج ان

يرُالصح ذًايا عهً انًعال gلأٌ انذانح  0;2

2xفٍ هزا انًعال انذانح  x .عانثح ذًايا  
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22(ln ) 4ln 16 0x x    تىضعln x X 
2 4ln 2  ;     ln 4   ;  x x e x x e       

 
  

 

2 22ln( ) 4ln 16 0  ;  4ln 4ln 16 0  ;   8ln 16   ;   x x x x x x e             
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 الجزء الأول:
2( ) 2 (2 1) xg x x e   

1  /lim ( ) 2   ;  lim ( )  
x x

g x g x
 

   

 
  
 

×
 

 

g       ًودانرها  دانح ذمثم الاشرماق عه

 : 'gانًشرمح 
2'( ) 4( 1) xg x x e   

 
  

 

 

 
  

 

 

 
  

 

يغرًشج وسذُثح ذًايا   g/ تًا أٌ انذانح  3

)يرُالصح ذًايا( عهً انًعال 0,1;0,3 

(0,1) 0,53   ;    (0,3) 0,92g g  

وحغة يثشهُح انمُى انًرىعطح فإٌ انًعادنح 

( ) 0g x   ذمثم حلا وحُذا عهً انًعال

 0,1;0,3 

 
  

 

)اشاسج  )g x  ًعه 

 

 
  
 

 

 :الثاويالجزء 
2( ) 2 1 xf x x xe   

1  /lim ( )    ;  lim ( )  
x x

f x f x
 

    

 
  
 

×
 

 

f       ًودانرها  دانح ذمثم الاشرماق عه

)' : ' fانًشرمح  ) ( )f x g x 

 
  

 

)'اشاسج  )f x يٍ اشاسج( )g x 

 

 
  
 

 

  ظذول انرغُشاخ:

 
  

 

3 /
4 ²

( ) 1
2 1

f





  


) نذَُا :  ) 0g  

أٌ: 

2

2

2 (2 1) 0 

2

2 1

e

e









  




 ونذَُا أَضا: 

2( ) 2 1f e      :وتانرعىَض َعذ 

4 ²
( ) 1

2 1
f





  


 

 
  

 

)حصش  )f : 

0,3 0,1

0,09 ² 0,01

0,36 4 ² 0,04







 

 

 

ويٍ ظهح 

0,6 2 0,2

1,6 2 1 1,2

1 1 1

1,2 2 1 1,6







 

  

 


 

أٌ:
 

0,36 4 ² 0,04
  ;  0,700 ( ) 0,975

1,2 2 1 1,6
f





     


 

 
  
 

 

4 / lim ( ) (2 1) 0
x

f x x


   

انزٌ يعادنره: ( D ) انًغرمُى 
  

2 1y x 

)يماسب يائم نـ )fC  تعىاس 

 
  

 

  / دساعح انىضعُح: 5

)فإٌ يٍ  xيٍ اظم كم  )fC فىق( D ) 

)فإٌ  يٍ  xويٍ اظم كم  )fC ذحد( D ) 

 
  

 

) / أ / انرحمك يٍ أٌ: 6 ) ( ²)h x f x      

 

 

 
  

 



ب/ حغاب انًشرمح تاعرعًال يشرك يشكة 

)' دانرٍُ : ) 2 '( ²)h x xf x 

 
  

 

)'اشاسج  )h x:
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 04 :التمريه الأول

1  /fدانح يعشفح عهً انًعال 0;  

( ) 2(ln )² ln 3f x x x   

0

3
lim ( ) lim ln ln 1

lnxx

f x x x
x 

 
     

 
 

 
 

 

f  ًدانح يعشفح عه 0: تـ 

1 1
ln3

( ) 3x xf x e   
1

ln3ln 3
'( )

²
xf x e

x
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حم  انًعادنح :
 

3 5 3 2x :تانرعىَض َعذ
 

 1S   

 
 

 

 حم انًعادنح انرفاضهُح :

' 3y y 

هٍ انذوال :
3xx ce     حُسc عذد حمُمٍ شاتد 

01 

 00 الثاوي:التمريه 

1 /     ; 1 1;1 1;fD      

1 1

1

lim ( ) 1  ;  lim ( )

lim ( )   ;  lim ( )

lim ( )

x x

x x

x

f x f x

f x f x

f x





 

 



   

   

 

 

 
  
 

×
 

 
 / أ / يعادنح انًغرمُى انًماسب انًائم: 2

1y x  

 
  

 

ب /  lim ( ) 1 0
x

f x x


    
   

 

/ أ /  3
(0) 1  ;  '(0) 1

'(0) 0  ;  '( 2) 1

f f

f f





 

   
  

  
 

×
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لأٌ انرًصُم انثُاٍَ  0غرًشج عُذ ي fب/ انذانح 

 .0غُش يُمطع عُذ 

لأٌ : 0نكُها غُش لاتهح انلاشرماق عُذ 
 

'(0) '(0)f f  

 
  
  
  
  
 
 

 

)'إشاسج  )f x  ًعهfD 

 

 
  
 

 

 fظذول ذغُشاخ انذانح 

  

 
  
 

 

)انًعادنح: /أ/ 4 ) 0f x  :ٍُذمثم حه و 

حُس:  1; 0,5    و 0,5;1  

 
  

 

)'حم انًرشاظحح:  ) 1f x  

 1;0S   

 
  
 

 

 انًُالشح انثُاَُح:

)حهىل انًعادنح  )f x x m   هٍ فىاصم

)َمط ذماطع  )fC:يع انًغرمُى انزٌ يعادنره 
y x m  

1m  .نهًعادنح حلاٌ عانثاٌ وحم يىظة 

 

1m نهًعادنح حم يضاعف يعذوو وحم عانة 
1m  نهًعادنح حلاٌ يخرهفاٌ فٍ الإشاسج 
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1) 
( ) ² 2 lng x x x  

0

lim ( )    

  lim ( )  

x

x

g x

g x






 

 
 

 
  
 

×
 

 

g  ًدانح ذمثم الاشرماق عه 0;:ودانرها انًشرمح 

1
'( ) 2g x x

x
  و'( ) 0g x  ٍاظم كم يx  ٍي

انًعال 0; 

 
  

×
 

 

 

 

    
يغرًشج وسذُثح ذًايا gتًا أٌ انذانح ( 2

3
1;

2

 
 
 

 

(1)وتًا أٌ:  1g    و
3

0,66
2

g
 
 
  

وحغة يثشهُح انمُى انًرىعطح فإٌ انًعادنح 

( ) 0g x   ذمثم حلا وحُذاعهً انًعال

3
1;

2

 
 
 

 

    

)إشاسج  )g x : عهً انًعال
 
 0; 

 

    

يٍ انًعال : xيٍ أظم كم عذد حمُمٍ /  1
 

 0; :ٌ2فإ

( )
'( )

g x
f x

x
 

    2  /0

lim ( )
x

f x




   وlim ( )
x

f x


  

 
  
 

×
 

 

 / ظذول انرغُشاخ: 3

 

    
4  / 

 lim ( ) 0
x

f x x


 
 

)انًغرمُى ) : انزٌ يعادنره y x يماسب

)يائم نـ )fC تعىاس 

 
  

 

)نًُحٍُاوضعُح  )fC  تانُغثح انًغرمُى( ) 

 

يٍ  xيٍ اظم كم  0;e ٌفإ( )fCفىق( ) 

يٍ  xويٍ اظم كم  ;e   ٌفإ( )fC ذحد

( ) ،( )fC
)َمطع  )  يٍ اظمx e   

 
  
 

 

6  /
1

( ) 2f  


   :نذَُا ،( ) 0g   

( ) ² 2 ln 0

ln 2 ²

² 1 2 ²
( )

1
( ) 2

g

f

f

  

 

 




 


   

 

  


 

 

)حصش نهعذد      )f : 

3
1

2

1 2
1

3

2 1
1

3

3 2 2

3
( ) 1

2
f
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