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  ا�*�$�ع ا4ول 
  

  ) ��8ط 05 : ( ولا�*��) ا4 

I (  12��( )P z 3آ
6ّ�
 ا���):   ��z 9 آ�8
 ��ود �7� ) 3 2  4  6P z z z z= + − +.    

�1�ّ أ�? ، >1 أ$# آ# *�د >
آ3) 1 z ، ( ) ( ) P Pz z= .   

CD1�B أن ) 2  i+ ود�Cا� 
) $Eر ��82 )P z� ،  ?� 
FG راE$ H���  .I ا+

) ، ا����د�� K� ، #�ℂ >���*� اJ*�اد ا��
آ�� ) 3  ) 0P z =.   

II (  L��
 �K ا�����ي ا�����ب إ�M ا���I7 ا�����>� ا�������                  ، ا�����A ، B و C ��D���Q K�  : ا�
  1Az = − ، 1Bz i= C  و + Bz z= 3�D
�  .  *M7 ا�

 1 (KR��# ا��C��� #2�S�Rا� B�
 ، ( )M z�R��)  >1 ا�����ي ا� )M z′ ′ 9�� :( )1  z i z i= + +′  

# - أ   �C�
T ا���ّ��ة S >� 	���� ا�U��  . ؟ *1�ّ *
�12-  ب� M 1* W7�XD �R�� A .  978�ا� ����	 �<AM M    ؟′

 2 (nو  K���	 د�* nM1* W7�XD ي����� ا���د ا��
آ� A3��R >1 ا�����Q ، nz.   

YZ�   : 0M O=K���	 و>1 أ$# آ# *�د n ، ( )1n nM S M+ =.   

)   ،nأ��] أ�? ، >1 أ$# آ# *�د 	���K  -   أ )1 1n
nz i= + −.    

  .  �K ا+���>�� nM وO ، A ا��K >1 أ�2D ��7$ن ا���I�. 1�ّ* n L ا���د ا�K���R - ب

  ) ��8ط  4(  : ��%ا�*��) ا�� 

 12�� ( )nu ولJّ�ه� اC� ��
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 >��وم ،  �1�ّ أ�? -أ) 1 �_ K���	 1 أ$# آ# *�د<n  ، 0nu >.    
����� -ب   �6ّ�
 ا��D T��Dادرس ا ( )nu.   
����� - $ـ  �) ه# ا�� )nu؟ �����ر<   

 2 (
�_ K���	 وم >1 أ$# آ# *�د��< n YZ� ،  :
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u
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n  =.    

�1�ّ أن -   أ ( )nvولJ1 أ+�+�� و�ّ�ه� ا���D 37R ��+������� ه�< K1 هv.   

�H أ�? >1 أ$# آ# *�د 	���K _- ب��
 >��وم  ا+�n ، nn
nu

2
=.    
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�12 ا��ا�� ) 3�f ا����ل M7* ��
] ا��� �ــ 1 ; +∞]  :( ) 2lnln xxxf −=.    
1�ّ ���� ا��ا��  * f ��* ∞+ I� ، ������� ا����� H���) ا+ )nu.   

  ) ��8ط 04(   :���9ا�*��) ا� 

1 ( 
���� ، K� �*����2ا�
ℤ  ، ا����د��( )E  ذات ا�����ل( )yx  ;  �����64:   ا�  48 160x y− =.    

 �U�F g� 1�ّ* ( )00  ; yx 7���د��� ( )E ا����د�� #� I� ، ( )E.   

2 (N 3�2 K���	 3   *�د 3α β م�h� K�  ?+�+ي أEاد ا����2�3 8ا�5   ، و 05β يEاد ا����   ��h� Kم ا�
   .7 أ+�+? 

 1�ّ* α و β 3�  . �K ا���hم ا���
ي I� ، N اآ

��7� ���7د n ادرس ، ��I�. 3 ا���د ا�K���R-أ) 3.kا ����ا� K.ا�� ، 5n M7* 13.    

]:   ا��K >1 أ��7$ �2ن I�ّ. 1�ّ* n ا���د ا�K���R -  ب ]1436
2014   1435 0 13n+ ≡  
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 ( )fC K� K��7�8 ا������D ب���  . إ�M ا���I7 ا�����>� وا�������                ا�����ي ا��

) ا��3 -أ) 1 )
<→ 0

 lim
x

xf ��+������ ه�ّ�
 ا�� I� ، .  
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6    2
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−−=′
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xxxf.   

6ّ�
 ا��ا�� D T��Dا H���6ّ�
اf ��D ا+D 2# $�ولl I� ، .  
�1�ّ أن ا������I -أ) 3 ( =+5 : ا�Eي >��د�� �? ∆( xy#��< رب��< I����K  ه� >�C��7� ( )fC ار��� ∞−.   

�K - بC�) ادرس و)Y ا�� )fC I�����7� ������� ( )∆.   

�1�ّ أن ا����د�� ) 4( ) 0=xf 1�7� #��D α و β 9��  4.35.3 −<<− α11.1    و −<<− β.   
5 ( nأ�� I���)ا��� )∆ K�C�) وا�� )fC.   

��1 -أ) 6R��
 ا����� 
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1 ln  ++= xy I�����7� ��D�2ر)  >��د�� د )AB.   

�1�ّ أن ا������I -ب ( )AB K�C��ّ� ا�� ( )fC �R�� K� 0M1���D 37R  ����  . إ��ا��
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�1�ّ أن -أ  g ��7 ��7ا��Uدا�� أ f ا����ل M7* ] [0 ; ∞−.   
�K ا��Cّ�د �� ا��3 ، ����ة ا������ ، >���� ا�Cّ�� ا�����ي - بC���( )fC1�����   و��># >�Cر ا��cاU# وا���

1 >��د���ه��  E73:  ا�x = 2x و − = −.   
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 ، �K >���*� اJ*�اد ا��
آ�� ) 1 ����ℂ ود�Cا� 
) ، آ�8 )zP 9��  :  

       ( ) 4 3 2 10  38  90  261P z z z z z= − + − +  

�9�C ، >1 أ$# آ# *�د >
آc 3  و a ،  b *1�ّ اJ*�اد ا�C����� - أ  z ���� ،  :  

      ( ) ( )( )2 29    a b cP z z z z= + + +  

) : ا����د�� K� #� ℂ - ب ) 0=zP.   
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 ا���K� L ا�����ي ا��
آ3 ا�����ب إ�M ا���I7 ا������ ،                  �����  :��>� وا��
  A ، B ، C و D ���ا��� K�3Az:  ا� i= ،  3Bz i= −  ،  izC 25 izD    و=− 25 +=.   

��*�Q 1�ّ* G K�� ا����R -   أ

آ� ��# ا�< ABCD.   
+++=        10:  >1 ا�����ي ��M 9*1�ّ >���*� ا���L  - ب MDMCMBMA 
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 K�  
���� ،                       �����  :ا��Zcء ا�����ب إ�M ا���I7 ا�����>� وا��
 • 1��R��)ا� )3 ; 0 ;1A ) و  − )1 ; 1 ; 0B −   

 •  I���)ا��� )D KR�+�8# ا�������): ا���
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�1�ّ أن ) 1 :3 0    =++ zyxKي  ه����7� ��D�2ر) >��د�� د )P.   

7����ي) 2� ��D�2ر)اآ�3 >��د�� د )P ′�R��) و*��دي *M7 ا������B I ا�Eي ��# ا� )D.   
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4 ( 1�������7� K���)ادرس ا��)Y ا� )D و ( )∆.   

5( ( )S+ ة

آ�ه� rR آ<  �R��
ه� Oا�R. Wd2 و� .  

�1�ّ أن ا�����ي ( )P ة
�rR+ YR ا�2 ( )S ه�
R. Wdآ�ه� و�
< 1���D 37R  . و�B دا�
ة ، 
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n nv
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�1�ّ أن ) 1( )nv ������� أ+�+�� و�ّ�ه� اJول >�CD 37R ��+��  .ه

limا��3) 2 nn
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II ( ������)ا�� )nu ــ� ��
�< :  0 0u =K���	 و>1 أ$# آ# *�د  n  ، 1 3 4 n nu u+ = +.    

1 (K���	 أ�? ، >1 أ$# آ# *�د Y$ا
����
ه1 �n ، 0 4nu≤ ≤.   
2 ( ������6ّ�
 ا��D T��Dادرس ا( )nu.   
3( �������H أن ا����) ا+ )nu �����ر< .   


ه1 أ�? ، >1 أ$# آ# *�د 	���K-أ) 4� n ، ( )1
3

4 4
4n nu u+− ≤ −.   

�1�ّ-  ب K���	 أ�? ، >1 أ$# آ# *�د n، 
30 4 4
4

n

nu  ≤ − ≤  
 

I� ، H���lim ا+ nn
u

→+∞
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  )��8ط  07: ( ا�*��) ا��ا�:  

 I (  ا��ا�� 
����f M7* ��
�ــ ℝ ا���  :( ) ( )1 xf x x e−= +.    

K��� ( )c ا���8# ��7ا�� K�C�  ،� وا�������                   �K ا�����ي ا�����ب إ�M ا���I7 ا�����>f ا��

             ) .cm 1و��ة ا��Rل  ( 
) ا��3 -أ) 1  )lim

x
f x

→−∞
) و   )lim

x
f x

+→ ∞
.   

6ّ�
 ا��ا�� -   بD T��Dادرس ا f ��Dا
�ّ6D 2# $�ولlو . 

�K -أ) 2 C��1�ّ أن ا�� ( )cف�Rا�� �R�� #�� E 1 إ��ا��������D 37R .  

) اآ�3 >��د�� ا����س-   ب )TK�C��7� ( )c�R���� ا�* E.    

) ار+I ا������I -أ)  3  )T K�C�) وا�� )c.   

������ ��I�. 3 ا��+�L ا�C���K-    ب s.�� mرة ��7ل�l1 :  ا����د��  *�د وإ 0xme x+ + =.    
����� ، *1�ّ دا�� أ��7U ��7ا�� -أ) 4 �������ل ا���7<�2 +�� f M7* ℝ.   

�Y ،  ا��3 -   ب

 ا����������� ، K�C�����)>���� ا�Cّ�� ا�����ي ا��Cّ�د  )c#<و��  #Uا�cر ا��C<   

1 >��د���ه��         E71 ا������0x :وا��� 1x و = =.   

 5 (12��g M7* ��
�ــ ℝ ا��ا�� ا���   :( ) ( )1  xg x x e= − .  

�1�ّ آ���c ر+I ا��� -أ   K�C ( )c �K ا�g1< �.gRا���8# ��7ا��  ′C�) ا�� )c .  

�K  ار+I- بC�)ا�� )c ′I7��ا� �c� K�  .                    

 II (  وم��< 
�_ K���� 2# *�د� B�
�αا��  ، ا��fα M7* ��
�ــ ℝ ا���  :( ) ( ) 1 xf x x eα α −= +.    

 K��� ( )cα ا���8# ��7ا�� K�C�  .     �K ا�����ي ا�����ب إ�M ا���I7 ا�����>� وا�������                  fαا��

3�f  ا�) 1  f  و ′ 
 >��وم ′′�_ K���	 أ�? >1 أ$# آ# *�د Y$ا
����
ه1 � I� ،  n  نt�   

 ( ) ( ) ( ) ( )1 1n n xf x x n eα α α −= − + − 9��   :f ′ ، f ′′ ،  ... ،( )nf�7ا��� ������    .f ا������ت ا��

 2 ( I�. 3�� ، ادرسαات ا��ا��
�ّ6D ،  fα.   

 3 (K�ّ��Gα K�C��2ن *��ه� >��س ا�� K�) ا����R ا� )cα  #Uا�cر ا��C< ازي�.  

����Q ا��3 -    أ ، α ، �R��   .Gαإ��ا��K ا�
��r ا���د Gα *1�ّ >���*� ا���L-  ب �<��* α�����Cاد ا��*Jا �*���<  ℝ.   
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