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 الموضوع الاول

 نقاط(04: )التمرين الأول

في الفضاء المنسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس  , , ,O i j k نعتبر النقط .   1;3;0 , 1;1;2B A 

و  2;1;1C. 

 .Cفي النقطة قائم  ABCأ( برهن أنَ المثلث  (1

أكتب تمثيلا وسيطيا للمستوي  (ب ABC . ثم استنتج معادلة ديكارتية له 

لتكن  (2 S : المجموعة المعرفة بـ
2 2 2 4 6 4 12 0x y z x y z        و المستوي mP المعرف

4 بالمعادلة  0x my z     حيثm . وسيط حقيقي 

بين أنَ  (أ S  سطح كرة يطلب تعيين مركزها و نصف قطرهاR. 

بحيث mقيم الوسيط الحقيقي  عين  (ب mP  يقطع S 2وفق دائرة نصف قطرها يساوي. 

1mنضع   (3 . 

بين أنَ المستوي  (أ 1P يقطع S هاوفق دائرة  يطلب تعيين  نصف قطرها و مركز . 

أكتب معادلة ديكارتية للمستوى ب(            Q  الموازي تماما للمستوي 1P ويقطع S  2وفق دائرة نصف قطرها. 

 نقاط(05)التمرين الثاني
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 نقاط(04: )لثالثالتمرين ا

I.f  2;1الدالة العددية المعرفة على المجال   : ڊ 
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 .fعين اتجاه تغير الدالة  (1

1بين انه إذا كان (2 2x   :فان 1 2f x  . 

II. nu  0متتالية عددية معرفة بحدها الأول 2u   و
1
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u
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3احسب  (1 2 1, ,u u u. 

1فان :nبرهن بالتراجع انه ،من اجل كل عدد طبيعي  (2 2nu . 

ان المتتالية بين  (3 nu.متناقصة تماما ثم استنتج انها متقاربة 

III. نعتبر المتتالية nv:المعرفة ڊ
1

1n

n

v
u
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 بين ان متتالية حسابية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول. (1

 .nبدلالة nuوnvعبر عن (2

limاحسب  (3 nu. 

 نقاط( 07:)التمرين الرابع

,0المعرفة على xذات المتغير الحقيقي  fنعتبر الدالة   يلي :  كما 
ln

1

x x
f x

x



)وليكن  )C  تمثيلها البياني  في

منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ي المستوال ; ;O i j سم 4الوحدة 

بين أن : -1           ,

2

ln 1

( 1)

x x
f x

x

 



 

,0المعرفة على gنعتبر الدالة  -2            :   كما يلي( ) ln 1g x x x   

)أ( بين أن المعادلة                      ) 0g x   تقبل حلا وحيدا  0في المجال,   

)ب( عين اشارة                     )g x 0على,    ثم أدرس اتجاه تغير الدالةf. على هذا المجال 

جـ(بين أن                  f    

(     أ( أحسب 3  
0

lim ( )
x

f x


 

 ؟  0تقبل الاشتقاق عند  fب( هل 

على المجال Fجـ(نعرف الدالة  0,  : كما يلي 

 من اليمين .  0عند  Fأدرس قابلية الاشتقاق للدالة   -     

lim(    أ( أحسب   4        ( )
x

f x


. 

)ب( أدرس اشارة                ) lnf x x  0على المجال,   . 

]limجـ(أحسب              ( ) ln ]
x

f x x


. 

)(  ليكن  5  ) المنحنى البياني للدالةlnx x 

)أنشئ  في نفس المعلم  - )  و( )C  . 
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 الموضوع الثاني

 نقاط( 04:)التمرين الأول

لية لتكن المتتا unبحدها الأول المعرفة على
0

1

8
u   وبالعلاقة التراجعية 1

u f unn



الدالة العددية المعرفة fحيث 

بالعبارة:  على   2f x x x  و C  تمثيلها البياني في معلم

متعامد متجانس , ,O i j، d المستقيم ذو المعادلةy x 

 )الرسم المقابل(

0فانnن بالتراجع انه من اجل كل عدد طبيعيبره (1 1nu. 

باستخدام (2 C  و d مثل على حامل محور الفواصل الحدود

3 2 1 0
, , ,u u u u .مع إظهار خطوط الإنشاء 

اثبت أن المتتالية  (3 un.متزايدة 

استنتج ان المتتالية (4 un .متقاربة ثم احسب نهايتها 

نعتبر المتتالية (5 v n 1ب:  عرفة علىالمn nv u  

2فانnبين انه من اجل كل عدد طبيعي (أ

1n nv v . 

2بين ان: (ب

0

n

nv v ثم استنتج
n

uبدلالةn. 

limاحسبج( 
n

v  4ثم تأكد من نتيجة السؤال) 

 نقاط(04):التمرين الثاني

لم متعامد ومتجانس الفضاء منسوب الى مع .1 ; , ,O i j k:نعتبر النقط، 3;0;0A، 0;6;0B، 0;0;4Cو 5;0;1D . 

,تحقق ان النقط .أ ,C B A .تعين مستوي 

بين ان الشعاع  .ب 4;2;3nناظم للمستوي ABC. 

اكتب معادلة ديكارتيه للمستوي  .ت ABC. 

اكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم .2  الذي يشمل النقطةD  و يعامد  المستوي ABC. 

على المستوي Dالمسقط العمودي للنقطة Hنسمي  .3 ABC؛احسب احداثيات النقطةH. 

و المستوي  Dاحسب المسافة بين النقطة .4 ABC . 

نعتبر النقطة  .5
12 6

; ;0
5 5

N
 
 
 

. 

على المستقيم Cهي المسقط العمودي للنقطة Nبين ان النقطة  .أ AB. 

 .DABCاحسب حجم رباعي الوجوه .ب
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 نقاط( 05):التمرين الثالث

2التالية: المعادلة مجموعة الاعداد المركبة  حل في (1 6 12 0z z  . 

في المستوي المركب المنسوب الى معلم متعامد و متجانس  (2 ; ,O u v نعتبر النقط ،A ،B وCعلى  التي لواحقها

6الترتيب
A

z ،3 3Bz i 3و 3
C

z i . 

 .Cو A ،Bأنشئ النقط  -أ

Aاكتب العدد المركب  -ب B

A C

z z

z z




 .ABCتج طبيعة المثلث ثم استن على الشكل الاسي

و زاويته 3، نسبته Cالتشابه المباشر الذي مركزه  Sليكن (3
2

3


. 

 .Sلتشابه المباشراكتب العبارة المركبة ل -أ

 .Sبالتشابه المباشر  Bصورة النقطة B'لاحقة النقطة Bz'عين -ب

 استقامية. فيCو A ،'Bبين ان النقط  -ت

عين  -أ (4 مجموعة النقطM  من المستوي ذات اللاحقةz 6حيث: ب 2 3 iz e   لمايتغير في . 

عين  -ب 'صورة  بالتشابه المباشرS. 

 نقاط( 07:)التمرين الرابع

I. g يلي : كماالدالة العددية المعرفة على  21 xg x x e    و  تمثيلها البياني في معلم متعامد متجانس

 ; ,O i j
.

 

استنتج إشارة  ،ثم)لا يطلب حساب النهايات( gادرس تغيرات الدالة - g x. 

II. f يلي : كماالدالة العددية المعرفة على  1
2

x
f x x

xe
  


وليكن   Cاني في معلم متعامد تمثيلها البي

متجانس  ; ,O i j 

احسب :   (1
 lim

x
f x

 و
 lim

x
f x

. 

فان:   xبين انه من اجل كل عدد حقيقي -أ (2 
 

2
'

x

g x
f x

e 
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 وشكل جدول تغيراتها. fاستنتج اتجاه تغير الدالة-ب     

بين ان-ج      C .يقبل نقطة انعطاف يطلب تعيينيها 

احسب  -أ (3   lim 1
x

f x x


   .و فسر النتيجة هندسيا 

ادرس الوضعية النسبية للمنحنى-ب      Cوالمستقيم  1و المعادلة ذy x  . 

بين ان المعادلة -أ (4  0f x  تقبل حلا وحيدا 1;0على   : 2ثم اثبت ان ln
1





 
 
 

 


. 

بين ان المنحنى (5 C  يقبل مماسا T يطلب تعيين معادلة له. 1معامل توجيهه 

أنشئ  (6  ، Tو C. 

: عدد و إشارة حلول المعادلة mناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي  (7 
2

1....
x

x
m E

e 
 . 

8) h كما يلي :الدالة العددية المعرفة على    31 1 xh x x e   . 

فان:  xبين انه من اجل كل عدد حقيقي -أ   1 1h x f x  . 

استنتج كيفية رسم -ب 'Cال باستعم C ثم ارسم 'C .في المعلم السابق 

 الصفحة 04 من 04       تمنياتي لكم بالتوفيق في امتحان شهادة البكالوريا          


