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                                                                      عهٕو ذعسٚثٛح. شإَ٘ انصانصح: انًضرٕٖ

 شلاز صاعاخ َٔصف: انًدج                                                                    انسٚاضٛاخ: اخرثاز فٙ يادج 

 على المترشح أن يختار أحد المىضىعيه التالييه

 المىضىع الأول

 :(  وقاط 04)  التمريه الأول

'َعرثس انًعادنح انرفاضهٛح :                        .....................( )xy y e E  

)تـ : انًعسفح عهٗ  uتٍٛ أٌ  .1 ) xu x xe   حم نهًعادنح( E ) . 

'0حم انًعادنح انرفاضهٛح  .2 0                      .....................( )y y E  

إذا ٔفمط إذا  ( E )ذكٌٕ حلا نهًعادنح  انًعسّفح ٔانماتهح نلاشرماق عهٗ  vتٍٛ أٌ اندانح  .3

)0حلا نهًعادنح   u – vكاَد  )E 

  ( E )اصرُرط ظًٛع حهٕل انًعادنح  .4

 0يٍ أظم  2انرٙ ذأخر انمًٛح  ( E )حم نهًعادنح  fعٍٛ اندانح  .5

 :(وقاط 80) التمريه الثاوي

)إنٗ يعهى يرعايد ٔيرعاَش انًضرٕ٘ يُضٕب  ; , )O i j. 

 (I  نركٍ اندانح h  ٙنهًرغٛسّ انحمٛمt  انًعسّفح عهٗ انًعال 0;  :ٙكًا ٚه 

                                       
2 2( ) 1 2 lnh t t t t   

 عُد طسفٙ يعًٕعح ذعسٚفٓا. hاحضة َٓاٚاخ اندانح  .1

 شى شكّم ظدٔل ذغٛساذٓا. hادزس اذعاِ ذغٛس اندانح  .2

)تٍّٛ أٌ انًعادنح  .3 ) 0h t  ذمثم حلاّ ٔحٛدا عهٗ انًعال
3

;2
2

 
 
 

)شى اصرُرط اشازج  )h t. 

(II  َعرثس اندانحf   ٙنهًرغٛسّ انحمٛمt  انًعسّفح عهٗ انًعال 0; :2 تـ
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 عُد طسفٙ يعًٕعح ذعسٚفٓا. fاحضة َٓاٚاخ اندانح  .1

)'عثسّ عٍ  .2 )f t  تدلانح( )h t  شى ضع ظدٔل ذغٛسّاخ اندانحf . 

2تٍّٛ أٌ  .3

1
( )

2
f 


  شى اصرُرط حصسا نـ( )f . 

)عٍّٛ يعادنح انًًاس  .4 ) ُٙنهًُح( )fC انًًصمّ نهدانحf  فٙ انًضرٕ٘  عُد انُمطح ذاخ

0انفاصهح :  1t . 

)أزصى كلاّ يٍ  .5 )fC ٔ( ). 
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   III  َعرثس اندانحg  ٙنهًرغٛسّ انحمٛمt  انًعسّفح عهٗ انًعال 0;  : 2 تانعثازج
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)كٛفٛح زصى اشسغ  .1 )gC ٗتالاعرًاد عه( )fC.ًّشى ازص ، 

)عدد ٔاشازج حهٕل انًعادنح  mاصرُرط تٛاَٛا ٔحضة لٛى  .2 )g t m                           

  :( وقاط 88 )  التمريه الثالث

ٔانًعسفح  gانعدٔل انًماتم ْٕ نرغٛسّاخ اندانح انعددٚح  الجزء الأول:

) تـ :عهٗ  ) ( 1) 2xg x x e    

، شى اذًى انُٓاٚاخ انًُمٕصح فٙ ظدٔل g(2)احضة  .1

 انرغٛساخ.

0,38تحٛس:  عهم ٔظٕد عدد حمٛمٙ ٔحٛد  .2 0,36      : ّٚحمك( ) 0g x  

):  تـ اندانح انعددٚح انًعسّفح عهٗ  fنركٍ  :الثاويالجزء   ) 2 1 xf x x xe  

ٔ( )fC ٙإنٗ يعهى يرعايد ٔيرعاَش انًضرٕ٘ يُضٕب ذًصٛهٓا انثٛاَٙ ف( ; , )O i j. 

 تٍّٛ أٌ : .1
lim ( )

x
f x


  ٔlim ( )

x
f x


 . 

ٌّ   xتٍّٛ أَّ يٍ أظم كم عدد حمٛمٙ  .2 )' : فإ ) ( )f x g x  شى اصرُرط إشازج'( )f x  شى شكّم

 ظدٔل ذغٛسّاذٓا.

3. : ٌّ  تٍّٛ أ

2
( ) 2 3

1
f شى ظد حصسا نهعدد( )f. 

)تٍّٛ أٌ انًُحُٗ  .4 )fC .ٚمثم َمطح اَعطاف ٚطهة ذعٍٛٛ إحداشٛٛٓا 

ٌّ انًُحُٙ  .5 )تٍٛ أ )fC  ٚمثم يضرمًٛا يمازتا( d )  ّ2يعادنر 1y x   شى ادزس ٔضعٛح ،

( )fC  تانُضثح نهًضرمٛى( d ) . 

)أَشئ انًُحُٙ  .6 )fC  ٔعهٗ انًعال 1,5;   ٗذعط( 1,5) 4.72f   

تـ:  ٔانًعسّفح عهٗ  kنركٍ اندانح  .7
2( ) ( )xk x f x e  

 شى شكّم ظدٔل ذغٛساذٓا. kٔتاصرعًال يشرمحّ دانح يسكثح اصرُرط اذعاِ ذغٛس اندانح 
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 الثاويالمىضىع 

 :(  وقاط 38) التمريه الأول

. انعدٔل انرانٙ ًٚصمّ  ' fتـ :  f. َسيز يشرمحّ اندانح انًعسّفح ٔانماتهح نلاشرماق عهٗ  fَعرثس اندانح انعددٚح 

إنٗ يعهى يرعايد انًضرٕ٘ يُضٕب فٙ  fانثٛاَٙ نهدانح انرًصٛم  ( C )ٔنٛكٍ  عهٗ  fذغٛسّاخ اندانح 

)ٔيرعاَش  ; , )O i j. 

 

 

 

 ( 4ٔ  3عٍّٛ الإظاتاخ انصحٛحح فٙ كم حانح يٍ انحالاخ انرانٛح: ) تسّز الإظاترٍٛ 

 ٚمثم كًضرمٛى يمازب انًضرمٛى انر٘ يعادنرّ: ( C ) انًُحُٙ   .1

0xأ /         ;                / 2بx          ;            / 0ضy  

)انًعادنح  فٙ انًعًٕعح  .2 ) 0f x :ذمثم 

 ض / شلاشح حهٕل             ;ب / حهٍٛ                          ;أ / حلا ٔاحدا      

)انًرساظحح َعرثس فٙ انًعًٕعح  .3 ) 1f x  ٍٔنركS .يعًٕعح حهٕنٓا 

;ض /       ;       S;2ب /            ;       Sأ /  2S 

تحٛس:  gنركٍ اندانح  .4
( )( ) f xg x e  ٙيٍ أظم كم عدد حمٛمx عهٗ انًعال .;  gاندانح  2

 fض / نٓا َفش اذعاِ ذغٛس اندانح        ;ب / يرُالصح ذًايا            ;أ / يرزاٚدج ذًايا       

 (: وقاط 68التمريه الثاوي ) 

(I َعرثس اندانحg  ٗتـ :انًعسّفح عه 
2( ) 1 4 xg x xe 

 احضة انُٓاٚاخ عُد طسفٙ يعًٕعح انرعسٚف. (1

 شى شكّم ظدٔل ذغٛسّاذٓا. gادزس اذعاِ ذغٛسّ اندانح  (2

)فإٌ : يٍ  xاصرُرط أَّ يٍ أظم كم  (3 ) 0g x. 

(II  َعرثس اندانحf  ٗكًا ٚهٙ :انًعسّفح عه 
2( ) (2 1) 1xf x x e x. 

( )fC ٙإنٗ يعهى يرعايد ٔيرعاَش انًضرٕ٘ يُضٕب ذًصٛهٓا انثٛاَٙ ف( ; , )O i j ْٙ 2.ٔحدج انطٕلcm 

 ٔ عُد  عُد  fاحضة َٓاٚاخ اندانح  (1

)'احضة  (2 )f x  شى اصرُرط اذعاِ ذغٛس اندانحf .شى شكّم ظدٔل ذغٛسّاذٓا 

limاحضة  (3 ( ) ( 1)
x

f x x انًُحُٗ شى اصرُرط( )fCٚمثم يضرمًٛا يمازتا يائلا( )  ٚطهة

)انُضثٛح تٍٛ اعطاء يعادنح نّ، ادزس انٕضعٛح  )fC ٔ( ). 

)تٍّٛ أٌ انًُحُٙ  (4 )fC ٚمثم َمطح اَعطافI .ٚطهة ذعٍٛٛ فاصهرٓا 

)نهًُحُٙ  ( T )اكرة يعادنح نهًًاس  (5 )fC 0فٙ انُمطح ذاخ انفاصهح. 

)اَشئ كلاّ يٍ  (6 )fC ٔ( T ). 
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 (: وقاط 78التمريه الثالث ) 

عهٙ  انًعسفح gاندانح َعرثس    :A الفرع 0;تـ  : ( ) ln 1g x x x   

يxٍكم أظم يٍ أحضة -أ (1 0,  :( )g x، أٌ تٍٛ شىg عهٙ ذًايا يرُالصح  0, 

يٍ  x كم أظم يٍ أٌ اصرُرط - ب             0,:( ) 0g x  

 يxٍكم أظم يٍ أٌ تٍٛ (2 0,:0 ln( 1)x x   

:  تـ  انًعسفح fاندانح َعرثس:      B الفرع
1

( ) ln
1

x
f x x

x

 
   

 
 

fC ُٙهدانحن انًًصم انًُح f ٙيرعاَش ٔ إنٙ يعهى يرعايد ُضٕبًان انًضرٕ٘ ف ( ; , )O i j . 

انًعال عهٙ يعسفحf أٌ تٍٛ (1   ; 1 1;fD      . 

lim أحضة -ب             .            فسدٚح f دانح أٌ تٍٛ -أ (2 ( )
x

f x


ٔ 
1

lim ( )
x

f x



 

: fD يٍ xكم أظم يٍ أٌ أشثد -أ (3

2

2

3
( )

1

x
f x

x


 


 

عهfٙ اندانح ذغٛساخ  ظدٔل شكم -ب 1; ، عهٙ ذغٛساخ  ظدٔل اصرُرط شىfD  

أٌ يٍ ذحمك -أ (4  ٔانًعادنح ذ y xنهًحُٙ يمازب يضرمٛى fC. 

أدزس إشازج  –ب 
1

ln
1

x

x

 
 

 
) ًٚكٍ يلاحظح أٌ   fDفٙ 

1 2
1

1 1

x

x x


 

 
) 

تانُضثح نهًضرمٛى fCاصرُرط ٔضعٛح انًُحُٙ -ض   

fC ٔيٍ  كلا أَشئ   (5 . 

 :وقاط ( 84) التمريه الرابع

 :حانرانٛ ٔانًرساظحاخ انًعادلاخ فٙ حم

1) 

2 2 4
1

3 2

x x

x

e e

e

 



 

2) ln 2 ln 2 1x x   

3) 
2ln( 2 ) ln(4 5) 0x x x    

 
 اوتهى 4/  4الصفحة  بالتىفيق

 


