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  التصحیح
العلامات 
  مجزأة 

    نقاط) 08التمرین الأول : ( 
I.  : 3لدیناn    2 و 1n    ونسمي ;PGCD    

 :تعیین القیم الممكنة لـ   ) أ
/لدینا :  -      و/          ومنھ/ 2    

أي     / 2 3 2 1n n           : وبالتالي/ 5     5أيD   

إذن :  1;5   

01.5  

إذا وفقط إذا كان ،  5من مضاعفات العدد  و  ن أنَ ابرھال  ) ب 2 5n  : 

5فإنَ     5من مضاعفات العدد  و   إذا كان  ) 1 - /  5و /  

ومنھ 
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ومنھ            3 4 0 5n   

أي  3 4 5n           وبالتالي 3 5 4 5n    

إذن  3 1 5n           : َأي أن 2 3 2 1 5n    

  وبالتالي  - 2 5n  

 إذا كان ) 2 2 5n         َفإن
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  5من مضاعفات العدد  و  أي 

  و  إذا وفقط إذا كان ،  5من مضاعفات العدد 2 5n   

01.5 

 قیم جااستنت  ) ج ;PGCD    حسب قیم العدد الطبیعي n : 

  إذا كان 2 5n   أي  5 2n k k    َفإن  ; 5PGCD     

   إذا كان 5 2n k k     َفإن      ; 1PGCD     
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II.  : 2لدینا 2 3a n n     22و 1b n n   
 : bو  aقاسم للعددین  1nتبیان أنَ العدد   ) أ

  : لدینا  1 3a n n           و  1 2 1b n n   

اي أنَ  1 /n a  و 1 /n b  

01 

 :nحسب قیم العدد الطبیعي  dتعیین قیم   ) ب
  : لدینا         ; 1 3 ; 1 2 1d PGCD a b PGCD n n n n      

أي        1 3;2 1 1 ;d n PGDC n n n PGCD           

بالتالي : و 1d n     

إذا كان  - 5 2n k k     َفإن 5 1d n             َ5لان  

أما إذا كان  - 5 2n k k    : َ1فإنd n             1لان َ   
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2015nمن أجل  dعیین قیمة ت  ) ج : 
  : لدینا 2015 0 5    أي  2015 2 5   2015   وبالتالي 1 2014d     
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   نقطة ) 12التمرین الثاني : ( 

 لدینا  : 
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 : gدراسة تغیرات الدالة  -1

 : حساب النھایات 
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 : حساب المشتقة 
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 : دراسة إشارة المشتقة 
 ' 0g x            2یعني 0x e    

2xومنھ  e     لكن   2 0;e    

وبالتالي من أجل 0;x    ، ' 0g x  

                                         0   x  
     'g x  
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  جدول تغیرات الدالةg: 

  
 

 
  

                   e                   0   x  

     'g x  

                                         
  
  

 

  
 g x 
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حساب  -2 g e  ثم  استنتاج إشارة g x على المجال 0; : 

  
2

ln 1 1 0
e e

g e e
e


     

  جدول إشارة g x : 

                   e                   0   x  
                      0            g x  
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II.  : لدینا            2 lnf x e x x              ;0 0;fD       

 زوجیة : fالبرھان على أن الدالة  -1

 لدینا  fD  أي من أجل       0متناظرة بالنسبة إلىx   َفإن x   

 لدینا :  و           2 ln 2 lnf x e x x e x x f x                َلانx x   

  زوجیةدالة   fومنھ 

0.5 

0 



من المجال  xتبیان أنَھ من أجل كل عدد حقیقي  -2 0; ،   'f x g x: 

  من أجل 0;x     : لدینا   2 lnf x e x x   

ومنھ       
1 2

' ln 2 ln
e x

f x x e x x g x
x x


         

 أي    'f x g x  

0.75 

 :على  fاتجاه تغیر الدالة استنتاج  -3

  إشارة 'f x  من أجل 0;x   من نفس  إشارة g x 

                   e                   0   x  
                      0            'f x  

  إشارة ثم نكمل جدول 'f x   لانَ  0بالتناظر بالنسبة إلىf . زوجیة  

                   e                   0                e                   x  
                      0                      0          'f x  
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 ول تغیرات الدالة جدf : 

  : حساب النھایات عند أطراف مجموعة التعریف 
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أ) تعیین نقط تقاطع  -4 fC : مع حامل محور الفواصل 

  0f x        یعني 2 ln 0e x x    

2إما  0e x             2ومنھx e     2أيx e    2أوx e   

lnأو  0x                  1ومنھx       1أيx       1أوx    

وبالتالي :             ' 2 ;0 , 1;0 , 1;0 , 2 ;0fC x x e e    

01 

) حساب ب 2f e  

   2 2 2 22 ln 4 2 3.9f e e e e e e       
0.25 

III. لدینا  :   2 lnh x e x x    

كتابة  -1 h x : بدون رمز القیمة المطلقة 

lnإشارة   x   

                                       1               0     x  
                                   0          ln x  
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  إذا كان 0;1x  َفإن       2 lnh x e x x f x        

     إذا كان 1;x   َفإن   2 lnh x e x x   

  كیفیة الحصول على hC  باستعمال fC: 

إذا كان   - 0;1x  َفإن hC  نظیر  ھو fC . بالنسبة إلى حامل محور الفواصل  

إذا كان  - 1;x   َفإن hC منطبق على   fC .   
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  الرسم : 
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