
علوم تجریبیة :الشعبة 2015ماي : تصحیح البكالوریا التجریبي         الدورة 
الموضوع الأول 

التنقیطالتصحیح 
نقاط05:التمرین الأول 

3متوازي مستطیلات حیث ، ABCDEFGH: لدینا  , 4 , 2AE k AD j AB i  
     

2:التحقق أن ) أ)1 4 3AG i j k  
   

:
2: لدینا  4 3AG AB BC CG i j k     

      
: لان 

3 , 4 , 2CG AE k BC AD j AB i    
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EBثیي كل من الشعاعین اتعیین إحد) ب


EGو 


:
: لدینا  2;0; 3EB 


و  2;4;0EG

0.25 0.25

كتابة معادلة دیكارتیة للمستوي ) ج EBG:
1طریقة
EB:لدینا 


EGو 


شعاعي توجیھ للمستوي  EBG.

لتكن  ; ;M x y zقطة من المستوي ن EBG یعني  یوجد عددان حقیقیان,  بحیث یكون:

EM EB EG  
  

أي 
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:ومنھ   2
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4 ; ;
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 ھي جملة التمثیل الوسیطي للمستوي EBG.

:من الجملة السابقة لدینا 
   3 2 3 2 2 2 3 3

4
x z

y

  



      



:ومنھ 
3 2 6 6

4
x z

y



  

 
3أي         2 6 6

4
y

x z    ومنھ

33 2 6 0
2

x z y    6وبالتالي 3 4 12 0x y z    معادلة للمستوي EBG

2طریقة
a)عین  ت , b ,c)n


الشعاع الناظمي للمستوي EBG

لدینا 

1 1 2 3 0
. 01 4 2 2 4 0

2 . 03 2 12
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a
a a c

n EB
b أي b أي a b أي

n EGc a
c


 

              
      

 

 

إذن 
1 2 0
2 3

x y z d    ھي معادلة دیكارتیة للمستوي EBG

dفي المعادلة  نجد  Bبالتعویض عن إحداثیات النقطة   = -2

و منھ  
1 26 3 4 12 0 2 0
2 3

x y z أو x y z       
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: لدینا )2 1   و 2 ;4 ;3M   

التحقق أن النقطة )أ M AG ماعدا النقطةG:

تمثیل وسیطي للمستقیم  AG: 
2
4 ;
3

x t

y t t

z t


  
 



:في الجملة السابقة نجد Mالنقطة بإحداثیاتنعوض 
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4 4
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t
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ومنھ 
t

t
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تنتمي الى المستقیم Mاي  AGقطة ماعدا النG لان 1  

0.5

أن النقطة اثبات )ب 2 ;4 ;3M    لاتنتمي الى المستوي EBG:
نعوض بإحداثیات النقطة  2 ;4 ;3M    في معادلة EBG نجد:

     6 2 3 4 4 3 12 12 12        1وبما أن 
12فان  12 0  ومنھ M EBG
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:بدلالة Vالتعبیر عن الحجم ) أ)3

:لدینا  
1
3 EBGV S h 

حساب  EBGS:

: لدینا  
1 sin

2EBGS EB EG BEG   

sinحساب  BEG:

:لدینا  . 4 2cos
2 65 65

EB EG
BEG

EB EG
  



 

:ولدینا  2 2sin cos 1BEG BEG  ومنھ2 4sin 1
65

BEG  

2أي  4 61sin 1
65 65

BEG   وبالتالي 61sin
65

BEG 

: إذن  
1 612 65 61
2 65EBGS     أي  61EBGS us

  حسابh:

   12 12 12 1
,

36 9 16 61
h d M BEG

  
  

 

: إذن 
12 11 61 4 1

3 61
V





   

4أي  1V uv 

4 0.25

:AEBGحساب حجم رباعي الوجوه )ب
1
3AEBG AEBV S GF 0.75



1: لدینا  1 2 3 3
2 2AEBS AB AE us      

4GF:  و لدینا  AD 

1أي  3 4 4
3AEBGV uv   

:ABCDEFGHمساویا لحجم  متوازي المستطیلات Vبحیث یكون الحجم  تعیین قیمة )ج
2: لدینا  3 4 24ABCDEFGHV uv   

ABCDEFGHV V 4یعني 1 24  
1ومنھ 6  
1:إما  6   7ومنھ 
1:أو  6    5ومنھ  

أي  5;7  

0.75

اطنق05:التمرین الثاني 
حل المعادلة )1  2 23 6 21 0z z z    في المجموعة:

  2 23 6 21 0z z z    2یكافئ 3 0z   2أو 6 21 0z z  

 2حل المعادلة 3 0z  :
2 3 0z    یكافئ 22 3 3z i  3یكافئz i3أوz i 

 2حل المعادلة 6 21 0z z  :
 حساب الممیز:    26 4 1 21 36 84 48       

 248 4 3i   

 1:المعادلة تقبل حلین ھما
6 4 3 3 2 3

2
i

z i


   2و 1 3 2 3z z i  

 مجموعة حلول المعادلة: 3, 3,3 2 3,3 2 3S i i i i   

0.5

0.5

:تعلیم النقط ) أ)2
3لدینا 2 3, 3, 3c B Az i z i z i     3و 2 3Dz i 

0.5

1: لدینا  1 2 3 3
2 2AEBS AB AE us      

4GF:  و لدینا  AD 

1أي  3 4 4
3AEBGV uv   

:ABCDEFGHمساویا لحجم  متوازي المستطیلات Vبحیث یكون الحجم  تعیین قیمة )ج
2: لدینا  3 4 24ABCDEFGHV uv   

ABCDEFGHV V 4یعني 1 24  
1ومنھ 6  
1:إما  6   7ومنھ 
1:أو  6    5ومنھ  

أي  5;7  
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اطنق05:التمرین الثاني 
حل المعادلة )1  2 23 6 21 0z z z    في المجموعة:

  2 23 6 21 0z z z    2یكافئ 3 0z   2أو 6 21 0z z  

 2حل المعادلة 3 0z  :
2 3 0z    یكافئ 22 3 3z i  3یكافئz i3أوz i 

 2حل المعادلة 6 21 0z z  :
 حساب الممیز:    26 4 1 21 36 84 48       

 248 4 3i   

 1:المعادلة تقبل حلین ھما
6 4 3 3 2 3

2
i

z i


   2و 1 3 2 3z z i  

 مجموعة حلول المعادلة: 3, 3,3 2 3,3 2 3S i i i i   

0.5
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:تعلیم النقط ) أ)2
3لدینا 2 3, 3, 3c B Az i z i z i     3و 2 3Dz i 

0.5

1: لدینا  1 2 3 3
2 2AEBS AB AE us      

4GF:  و لدینا  AD 

1أي  3 4 4
3AEBGV uv   

:ABCDEFGHمساویا لحجم  متوازي المستطیلات Vبحیث یكون الحجم  تعیین قیمة )ج
2: لدینا  3 4 24ABCDEFGHV uv   

ABCDEFGHV V 4یعني 1 24  
1ومنھ 6  
1:إما  6   7ومنھ 
1:أو  6    5ومنھ  

أي  5;7  
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اطنق05:التمرین الثاني 
حل المعادلة )1  2 23 6 21 0z z z    في المجموعة:

  2 23 6 21 0z z z    2یكافئ 3 0z   2أو 6 21 0z z  

 2حل المعادلة 3 0z  :
2 3 0z    یكافئ 22 3 3z i  3یكافئz i3أوz i 

 2حل المعادلة 6 21 0z z  :
 حساب الممیز:    26 4 1 21 36 84 48       

 248 4 3i   

 1:المعادلة تقبل حلین ھما
6 4 3 3 2 3

2
i

z i


   2و 1 3 2 3z z i  

 مجموعة حلول المعادلة: 3, 3,3 2 3,3 2 3S i i i i   

0.5

0.5

:تعلیم النقط ) أ)2
3لدینا 2 3, 3, 3c B Az i z i z i     3و 2 3Dz i 

0.5



,تبیان أن النقط )ب ,AC B وD تنتمي الى نفس الدائرة C ذات المركز 3z :

3: لدینا  3 12 2 3AA z z i      

3 3 12 2 3BB z z i       

3 2 3 3 2 3 12 2 3CC z z i i        

3 2 3 3 2 3 12 2 3DD z z i i         

2: إذن  3A B C D    
,النقط ومنھ  ,AC B وD تنتمي الى نفس الدائرة C ذات المركز 3z  ونصف

2قطرھا  3r 

0.5

:Oبالنسبة الى المبدأ Dقطة ھي نظیرة النEالنقطة لدینا )3
3أي   2 3Ez i  0.25

3اثبات أن)أ
i

C B

E B

z z
e

z z







:

3 2 3 3 3 3 3
3 2 3 3 3 3 3

C B

E B

z z i i i

z z i i i

   
 

     
أي 

  
  

1 3 1 31 3 1 3 3 3
41 3 1 3 1 3

C B

E B

i iz z i i i

z z i i i

       
  

      

2ومنھ  2 3 1 3
4 4 2 2

C B

E B

z z
i i

z z


   


3:وبالتالي 

i
C B

E B

z z
e

z z
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 استنتاج طبیعة المثلثBEC:

3:لدینا 
i

C B

E B

z z
e

z z







1BCیعني 

BE
 ومنھBC BE و ,

3
BE BC


 

 

متقایس الأضلاعBECأن المثلث أي 

0.25

عین طبیعة )أ E مجموعة النقطM من المستوي ذات اللاحقةz و التي تحقق:
3 2 3 iz e  

 3:لدینا 2 3 iz e   3یعني 2 3 iz e  
3ومنھ 2 3z   2أي 3M 

المطلوبة وبالتالي المجموعة  E الدائرة ھي C ذات المركز 3z  ونصف

2قطرھا 3r 

0.5

3: حیث zذات اللاحقة  Mتعیین مجموعة النقط )ب 2 3 iz e   حیث:
3: لدینا  2 3 iz e   2یعني 3M 

ومنھ مجموعة النقط ھي الدائرة  C ذات المركز 3z  2قطرالونصف 3r 
0.5



التحاكي الذي مركزه النقطة hلیكن )4 3RR z   2ونسبتھk .
:hكتابة العبارة المركبة للتحاكي )أ

: لدینا   'h M M یعني 'z z k z z   
أي  ' 3 2 3z z  

': hالعبارة المركبة للتحاكيومنھ  2 3z z 

0.5

حساب مساحة الدائرة )ب 'C صورة الدائرة C بالتحاكيh:
مساحة الدائرة  C:

   22 2 3 12CS r uA     

الدائرة مساحة  'C:

     
2

' 2 4 48C CS r S uA    

0.5

نقاط04التمرین الثالث

0:لدینا )1 1u  ومن أجل كل عدد طبیعيn ،1
4

1
n

n
n

u
u

u  
2دینحساب الح)أ 1,u u:

0
1

0

4 4 2
1 2

u
u

u
  


 ،1
2

1

4 4 2 8
1 1 2 3

u
u

u


  
 

0.25 0.25

n ،0البرھان بالتراجع على أنھ من أجل كل عدد طبیعي)ب 3nu :
نسمي  P n ھذه الخاصیة.
0nمن أجل -1  لدینا:

0 1u 0و 1 3  و منھ P n 0محققة من أجلn .
أن نفرض -2 P n 0أي صحیحة 3nu  طبیعيمن أجل كل عددn

ونبرھن صحة  1P n  10أي 3nu  من أجل كل عدد طبیعيn

0:لدینا  3nu  0ومنھ 4 12nu 1منھو 1 4nu  1ومنھ 1 1
4 1 nu
 


4: ولدینا  44
1 1

n

n n

u

u u
 

 

44:إذن  1
1 nu

    


44وبالتالي  4 4 4 1
1 nu

    


10:ومنھ  3nu   أي 1P n  صحیحة.
n ،0من أجل كل عدد طبیعيحسب مبدأ الاستدلال بالتراجع فإنھ-3 3nu 

0.75

3n:لدینا nعدد طبیعي من أجل كل )2
n

n

u
v

u




تبیان أن المتتالیة )أ nv 1ھندسیة أساسھا
4

q :

1:ا لدین
1

1

3n
n

n

u
v

u






 ومنھ
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1

4 4 3 33
1 1 3 1 3

4 4 4 4
1 1

n n n

n n n n
n

n n n n

n n

u u u
u u u u

v
u u u u
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1أي 
1
4n nv v 

ومنھ  nv 1ھندسیة أساسھا
4

q  0وحدھا الأول
0

0

3 1 3 2
1

u
v

u

 
   

:nبدلالة nvام كتابة عبارة الحد الع)ب

0
12
4

n
n

nv v q      
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 استنتاج عبارةnu بدلالةn:
3n

n
n

u
v

u


 3یعنيn n nv u u 

ومنھ
3 3

1 11 2
4

n n
n

u
v
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نھایة المتتالیة حساب)ج nu:

3lim lim 3
11 2
4

n nn n
u

 
 

   
 

1limلان  0
4

n

n

   
 

0.25

n ،3لدینا من أجل كل عدد طبیعي )3
n

n

w
u
 0و 1 ...n nS w w w   

n ،1nأجل كل عدد طبیعيتبیان أنھ من )أ nw v :

3: لدینا  3 31 1 n n n
n n

n n n

u u u
v w

u u u

  
     

1nأي  nw v 

0.25

،nجل كل عدد طبیعي تبیان أنھ من أ)ب
18 11 1

3 4

n

nS n
       

   
:

:لدینا 

   0 1 0 1 0 1... 1 1 ... 1 1 1 ...n n n nS w w w v v v n v v v                 

أي  

1

1

0

11
1 41 1 2 11 1

4

n

n

n

q
S n v n

q
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ومنھ

1

1
11

8 141 2 1 13 3 4
4

n

n

nS n n





                       
 

limحساب ) ج n

n

S

n
:

1

1

8 11 1
3 4 1 8 1lim lim lim 1 1 1

3 4

n

n

n

n n n

n
S

n n n n
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نقاط06التمرین الرابع

لدینا :الجزء الأول   2 3 4 4lng x x x x     معرفة على المجال 0;

:gحساب نھایتي الدالة )1
   2

0 0
lim lim 3 4 4ln
x x

g x x x x
  

      لان
0

lim ln
x

x


 

   2lim lim 3 4 4ln
x x

g x x x x
 

      لان
 2lim 3 4

lim ln
x

x

x x

x




    


 

2 0.25

من المجال xتبیان أنھ من أجل كل عدد حقیقي )2 0; ، 
22 3 4' x x

g x
x

 
:

: لدینا  
24 2 3 4' 2 3 x x

g x x
x x

 
   

0.25

:gاستنتاج اتجاه تغیر الدالة 
 ' 0g x      22یعني 3 4 0x x   و 0;x 

:حساب الممیز     23 4 2 4 23 0     
.في المعادلة لیس لھا حل 

22إشارة المشتقة من نفس إشارة :جدول إشارة المشتقة  3 4x x 
0x

 'g x

0.25 0.25

:gجدول تغیرات الدالة 

10x
 'g x





 g x

0.5

0



حساب  1g واستنتاج إشارة g x:
:لدینا   21 1 3 1 4 4ln1 4 4 0g        

جدول اشارة  g x:
10x

0 g x

0.25 0.25

:لدینا : الجزء الثاني   4ln3ln x
f x x x

x
    معرفة على المجال 0;

:fنھایتي الدالة حساب)1

   2

0 0 0

4ln 1lim lim 3ln lim 3 ln 4ln
x x x

x
f x x x x x x x

x x    
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: لان 
 

0

0

lim ln 0

lim 4ln
x

x

x x

x












  

  4lnlim lim 3ln
x x

x
f x x x

x 

      
 

لان 
lim 3ln

4lnlim 0

x

x

x

x

x
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من المجال xأنھ من أجل كل عدد حقیقي تبیان )2 0; ،   
2'

g x
f x

x
:

: لدینا    2

2 2 2

1 ln3 3 4 4ln' 1 4
x x g xx x xxf x

x x x x

    
     

أي    
2'

g x
f x

x


0.25

:fاستنتاج اتجاه تغیر الدالة 

إشارة 'f x من إشارة g x

10x
0 'f x

0.25

:fجدول تغیرات الدالة 

10x
0 'f x



1

 f x

0.5

دراسة الوضع النسبي للمنحني )3 fC بالنسبة الى المستقیم  :D y x:
ندرس اشارة الفرق  f x x :

0.75



  4ln 4ln 43ln 3ln ln 3x x
f x x x x x x x

x x x
          
 

أي   3 4 lnx
f x x x

x

    
 


4
3

10x

03 4x 
0ln x
00 f x y

 fCفوق D fCتحت D fC فوق D

 fC fC

یقطعیقطع
 D D

الوضع 
النسبي 

:الرسم 

0.75

التكامل حساب ) أ)4
4

2

ln x dx::

:نضع   lnu x xمنھ و  1'u x
x


و v x x ' 1v x 

: لدینا      
4 4 4

4 4 4

2 2 1
2 2 2

1ln ln ln lnx dx x x xdx x x dx x x x
x

        

ومنھ 
4

2

ln 4ln 4 4 2ln 2 2 3ln 4 2x dx      

اي 
4

2

ln 3ln 4 2x dx  
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  4ln 4ln 43ln 3ln ln 3x x
f x x x x x x x

x x x
          
 

أي   3 4 lnx
f x x x

x

    
 


4
3

10x

03 4x 
0ln x
00 f x y

 fCفوق D fCتحت D fC فوق D

 fC fC

یقطعیقطع
 D D

الوضع 
النسبي 

:الرسم 

0.75

التكامل حساب ) أ)4
4

2

ln x dx::

:نضع   lnu x xمنھ و  1'u x
x


و v x x ' 1v x 

: لدینا      
4 4 4

4 4 4

2 2 1
2 2 2

1ln ln ln lnx dx x x xdx x x dx x x x
x

        

ومنھ 
4

2

ln 4ln 4 4 2ln 2 2 3ln 4 2x dx      

اي 
4

2

ln 3ln 4 2x dx  
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  4ln 4ln 43ln 3ln ln 3x x
f x x x x x x x

x x x
          
 

أي   3 4 lnx
f x x x

x

    
 


4
3

10x

03 4x 
0ln x
00 f x y

 fCفوق D fCتحت D fC فوق D

 fC fC

یقطعیقطع
 D D

الوضع 
النسبي 

:الرسم 

0.75

التكامل حساب ) أ)4
4

2

ln x dx::

:نضع   lnu x xمنھ و  1'u x
x


و v x x ' 1v x 

: لدینا      
4 4 4

4 4 4

2 2 1
2 2 2

1ln ln ln lnx dx x x xdx x x dx x x x
x

        

ومنھ 
4

2

ln 4ln 4 4 2ln 2 2 3ln 4 2x dx      

اي 
4

2

ln 3ln 4 2x dx  
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لحیز المستوي المحدد بالمنحني لAالمساحة 2cmبـ  حساب) ب   والمستقیم( D )
xو المستقیمین اللذین معادلتاھما   xو 2 = = 4

  
4 4

2 2

4ln3ln x
A f x x dx x dx

x
     
 

 

أي     
4 4 4

2 2 2

4ln3ln x
A f x x dx x dx dx

x
     

ومنھ       
42 2 2

2
3 3ln 4 2 2 ln 9ln 4 6 2 ln 4 2 ln 2A x        

:وبالتالي    2 2 22 ln 4 2 ln 2 9ln 4 6 9A cm         أي
232.3A cm

0.5

 بیة الشعبة علوم تجری–2015مايانتھى تصحیح الموضوع الأول للبكالوریا التجریبي
 2015مع تمنیاتنا لكم بالتوفیق والنجاح في البكالوریا


