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 ساعاخ ووصف 3انمذج:                  7102دورج ماي         اختثار فً مادج انرٌاضٍاخ شعثح :عهىو تجرٌثٍح

 عهى انمترشح أن ٌختار أحذ انمىضىعٍه انتانٍٍه

 انمىضىع الأول

 :وقاط (      ) انتمرٌه الأول

( )f z   نهًتغٍس انًسكّة  حدٔد كثٍسz:  
3 2( ) (2 ) 2(2 ) 4f z z i z i z i             

: أٌ تحقق .1
 

( ) 0f i  .ٍٍانحقٍقٍ انعددٌٍ أٔخد ثى a ٔb   حٍث:  
2( ) ( )( )f z z i z az b    

) :  نًعادنحيدًٕعح الأعداد انًسكثح ا فً حم. أ .2 ) 0f z 1 انحهٕل ٔاكتةz ،2z   ٔi عهى 

)1Im :أٌ عهًا. الأظً انشكم ) 0z  

 انًسكة انعدد اندثسي انشكم عهى أكتة . ب

2017
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z
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 يتداَطٔ يتعايد يعهى إنى ًُعٕبانًسكّة ان انًعتٕي فً .3 ; ,O u v 

 .  √    ،  √   ،i : انتستٍة عهى نٕاحقٓا   A  ،B  ٔC: انُقظ نتكٍ

 +(    ) (    )    (   )*: اندًهح يسخح G انُقطح لاحقحGz عٍٍ ( أ

⃗⃗⃗⃗  ||: تحقق ٔانتMً  انُقظ يدًٕعح عٍٍ ( ب ⃗⃗    ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗       ⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ||  ||  ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗    ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗        ⃗⃗⃗⃗⃗⃗ || 

4. h َقطح تكم ٌسفق َقطً تحٌٕم M انُقطح M' حٍث :    ⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗    ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗        ⃗⃗⃗⃗⃗⃗  

 .َعثتّ ٔ يسكصِ تعٍٍٍ ٌطهة تحاك h   أٌ تٍٍ

 :وقاط ( 15)انتمرٌه انثاوً

 ; , ,O i j k1)انُقظ نتكٍ ،انفضاء فً يتداَطٔ يتعايد يعهى; 1;0)A ،(0; 1; 1)B   ،(2;2; 2)C   

 يعاحح S أحعة ثى[. AB] يُتصفI انُقطح  إحداثٍاخ أٔخد انعاقٍٍ، يتقاٌط ABC انًثهث أٌ تٍٍ. أ .1

 .  ABC  انًثهث

1: حٍث a  ٔb انحقٍقٍٍٍ انعددٌٍ عٍٍ.ب

a

n

b

 
 
 
 
 

 . نّ دٌكازتٍح يعادنح اظتُتح ،(ABC) نهًعتٕي َاظًً شعاع 

) انُقطح نتكٍ .2 1;1; 1)D   .انُقطح  عدت   أحعةD ٍانًعتٕي ع (ABC) .زتاعً حدى أحعة ثى 

 . ABCDانٕخِٕ

: انًعادنح ذي (P) انًعتٕي نٍكٍ .3
 

2 3 0x y z     تًثٍلا أٔخد ثى.  يتعايداٌ(ABC)ٔ (P) أٌ تحقق. 

 .(ABC) ٔ (P) انًعتٌٍٍٕ تقاطع   (d)نهًعتقٍى ٔظٍطٍا

4. (Q) انُقظ يدًٕعح M(x;y;z) ٍٔتحقق انفضاء ي  :
2 2(2 2 1) (3 5) 0x y z y      

ٔ(E) انُقظ يدًٕعح M(x;y;z) ٍٔتحقق انفضاء ي  :
2 2(2 2 1) (3 5) 0x y z y      

 .(Q) ٔ  (E) ٔعُاصس انًدًٕعتٍٍ طثٍعح حدد
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 :وقاط ( 13) انتمرٌه انثانث

       v         v : تانحدٌٍ فً انًعسفح (v n)انحعاتٍح انًتتانٍح نتكٍ .0

 .تغٍساتٓا اتداِ حدد. n تدلانح vn انعاو انحد عثازج ثى  vالأٔل ٔحدْا (v n)انًتتانٍح أظاض عٍٍ /.أ

 .يُٓا الأٔل انحد عٍٍ ،2012 ٌعأي يدًٕعٓا(v n)انًتتانٍح يٍ يتعاقثح حدٔد ظتح ٔخٕد تٍٍ /.ب

)  انعددٌح انًتتانٍح نتكٍ .7 )nuفً انًعسفح انعاو تحدْا un:
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: أٌ تحقق. أ
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: َضع.  ب
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=  w  + w  + w  +…..+wn :أٌ تٍٍ. ln(2 1)n  

 .Sn= u + u +u  +…+ un: حٍث Sn انًدًٕع n تدلانح أحعة انعاتقح انُتائح تاظتعًال .3

     :ط ( اوق   انتمرٌه انراتع ) 

I ،عهى  انًعسفح اندانح f نتكٍ  1;I  حٍث .:
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(C f) يتداَط يتعايد تًعهى يصٔد يعتٕ فً نٓا انًًثم انًُحُى   ; ,O i j 

 .ُْدظٍا انُتٍدح فعس.   1 عُد  fاندانح َٓاٌح أحعة. أ .1

 :يعادنتّ (d) يائلا ايقازت ايعتقًٍ ٌقثم (C f) أٌ تٍٍ.      عُد  f اندانح َٓاٌح أحعة . ب
1

2 2

x
y   

 .(d)نـ تانُعثح (C f)انًُحُى ٔضعٍح أدزض

 : Iيٍ  xّ يٍ أخم كم عدد حقٍقً أَ تٍٍ . خ
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)' إشازج أدزض ثى   )f xشكمٔ   عهى 

 .تغٍساتٓا خدٔل

 .  عهى يتُاقصح g اندانح أٌ تٍٍ . g(x) = f (x) – x: حٍث   عهى انًعسفح اندانح g نتكٍ. أ .2

):  انًعادنح أٌ تٍٍ. ب )f x xأحٍد حلا تقثم α 2 تٍٍ ايحصٕز ٔ
 

 
 

 .(C f)ٔانًُحُى انًقازتح انًعتقًٍاخ أَشئ. ج

  :حٍث  H اندانح أٌ تٍٍ. أ      .3
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 Iانًدال  عهى h نهدانح أصهٍح

     حٍث :
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 ٔانًعتقًٍٍٍ (d)ٔ (Cf)انًُحُى تٍٍ انًحصٕزج انحٍص يعاحح أحعة. ب .

   = x =   , x:يعادنتًٓا انهرٌٍ

 . vn+1  = f (vn) :انتساخعٍح ٔتانعلاقح  v : 2 =v الأٔل تحدْا انًعسفح(v n) انعددٌح انًتتانٍح نتكٍ .4

 (ب( 7 انسؤال فً انمعرف انعذد α) ،  vn > α :  n طثٍعً عدد كم أخم يٍ أَّ تٍٍ. أ

 .َٓاٌتٓا حدد ، يتقازتح أَٓا اظتُتح ، يتُاقصح(v n) انًتتانٍح أٌ تٍٍ. ب
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 انمىضىع انثاوً

 :ط ( اوق 1445)انتمرٌه الأول

 ; , ,O i j kانفضاء، فً يتداَط يتعايد يعهى (d ) , (d ) ٌٍٍانٕظٍطٍ ًٓاٍتتًثٍه يعسفاٌ يعتقًٍا 

 :انتانٍٍٍ

(d ) :{
                
         

       

           (d ) :{
      
         
     

          

 .( d) ٔ ( d)انًعتقًٍٍٍ تقاطع  B انُقطح إحداثٍاخ عٍٍ. أ .1

 .( d) ٔ ( d) تانًعتقًٍٍٍ انًعٍٍ (P) نهًعتٕي ٔظٍطٍا تًثٍلا عٍٍ. ب

 .(P) انًعتٕي إنى تُتًً لا A(4;4;6) انُقطح أٌ تٍٍ. أ .2

 .(P) انًعتٕي عهى A نهُقطح انعًٕدي انًعقظ Bًْ انُقطح أٌ تٍٍ. ب

;A ٔ  (5;1 انُقطح ٌشًم انري (Q) نهًعتٕي دٌكازتٍح يعادنح عٍٍ .3 7)n نّ َاظًً شعاع. 

 طثٍعح عٍٍ.انتستٍة عهى ( d) ٔ ( d)  يٍ كم يع (Q) تقاطع َقطتً C ٔD  إحداثٍاخ عٍٍ .4

 .BCDانًثهث

 ط (اوق     انتمرٌه انثاوً ) 

 :تـ,    , انًدال عهى انًعسفح f انعددٌح اندانح َعتثس
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(C f)انًعهى إنى انًُعٕب انًعتٕي فً انثٍاًَ تًثٍهٓا 

ٔانًتداَط انًتعايد ; ,O i j .انمقاتم انشكم 

 .,    ,انًدال عهى يتصاٌدج f اندانح أٌ تٍٍ .1

)  انعددٌح انًتتانٍح نتكٍ .2 )nu تحدْا فً انًعسفح 

1انتساخعٍح ٔتانعلاقح    u  الأٔل ( )n nu f u  ٍطثٍعً عدد كم أخم يn. 

)نهًتتانٍح الأٔنى الأزتعح انحدٔد يثم ثى انًقاتم انًُحُى أَقم. أ )nuدٌٔ انفٕاصم يحٕز حايم عهى 

 .الإَشاء خطٕط يٕضحا حعاتٓا

)انًتتانٍح تغٍس اتداِ أدزض ثى.  > n:  < nuطثٍعً عدد كم أخم يٍ أَّ تسٍْ.  /ب )nu .ٍٍأَٓا ٔت 

 .يتقازتح

   : عهى انًعسفتٍٍ (wn) ; (vn)انًتتانٍتٍٍ َعتثس .3
      

  
  ,        (  ) 

 .n تدلانح vn عثازج ثى ،n تدلانح wnأكتة  .2 أظاظٓا ُْدظٍح (wn)انًتتانٍح أٌ تٍٍٔ ،  w أحعة. أ

2 فئٌ: nّ يٍ أخم كم عدد طثٍعً أَ تٍٍ. ب

1

5
1

6

nnu 
 

  
 

 .(un) انًتتانٍح َٓاٌح أحعة ثى   

 .n تدلانحPn= v ×v ×…..×vn:اندداء أظتُتح ثى.Sn = w +w +…+wn:انًدًٕع n تدلانح أحعة .4
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 :وقاط ( 14)  انثانثانتمرٌه 

يتداَطٔ يتعايد يعهى إنى يُعٕب انًسكة انًعتٕي ; ,O u v  .ٍانُقظ ٔنتك A  ،B  ٔC ًعهى نٕاحقٓا انت 

1Az  :انتستٍة i   ،1Bz i    ٔ1 2Cz i                                 .  

 .الأظً انشكم عهى  zA  ، zB أكتة.  أ .1

 : أٌ تٍٍ . ب
2A C Cz z z   أٌ اظتُتح ثى:       arg( ) 2arg( ) 2         ;  A Cz z k k  . 

 .الأظً انشكم عهى zC أكتة ثى zC نـ عًدج خد

2.  S  ّكصِيس انري انًثاشس انتشات B انُقطح ٌحٕل ٔانري C انُقطح إنى A. 

 .ABC انًثهث طثٍعح اظتُتح ثى. انتشاتّ شأٌح ٔ َعثح عٍٍ     

): تحقق z لاحقتٓا M انُقظ يدًٕعح (E) نتكٍ. أ  .3 )( ) 2A Bz z z z   

ABz :أٌ لاحع.   )(E) انًدًٕعح ٔعُاصس طثٍعح عٍٍ      z   ) 
 .S تانتحٌٕم (E) صٕزج (’E) انًدًٕعح عٍٍ. ب

 :وقاط ( 12)  انراتعانتمرٌه  

 :تـ  عهى انًعسفح f انعددٌح اندانح َعتثس
2( ) (1 2 ) xf x x e  

(C f) ٔانًتداَط انًتعايد انًعهى إنى انًُعٕب انًعتٕي فً انثٍاًَ تًثٍهٓا ; ,O i j .انٕحدج : cm. 

 .ُْدظٍا حائانُت فعس. ٔ∞+  عُدf  اندانح َٓاٌتً أحعة. أ .0

)' عثازج أحعة. ب )f x اندانح تغٍس اتداِ اظتُتح ثى f، تغٍساتٓا خدٔل شكم. 

 (C f) أَشئ ، انفٕاصم يحٕز حايم يع(C f) انًُحُى تقاطع َقطح إحداثٍاخ عٍٍ ثى f(1) أحعة. ج

):  انًعادنح حهٕل ٔإشازج عدد m انٕظٍظ قٍى ٔحعة تٍاٍَا َاقش  .7 ) ( )f x f m. 

)2: انًعسّفح كًا ٌهً  F اندانح حتى تكٌٕ   a  ٔb انحقٍقٍٍٍ انعددٌٍ عٍٍ. أ .3 ) ( ) xF x ax b e  دانح 

 .عهى f  نهدانح أصهٍح

 :يعادلاتٓا انتً ٔانًعتقًٍاخ(C f) انًُحُى: تـ  انًحدد انحٍص يعاححS(α)أحعة.ب

x   ،
1

2
x   ٔ0y  حٍث : 

1

2
  .َٓاٌح أحعة S(α) نًا α إنى تؤٔل. 

22 : انتفاضهٍح انًعادنح نتكٍ .4 ' 2 xy y e  ………..( )     

 (.1) نهًعادنح حم f اندانح:  أٌ تحقق. أ

2 : نهًعادنح حم g كاٌ إذا ٔفقظ إذا( 1) نهًعادنح حم (f+g): أٌ تٍٍ. ب ' 0y y  ….( )  

 (.1) انًعادنح حهٕل اظتُتح ثى( 2) انًعادنح حم

): تـ َسيص .5 )nf انستثح يٍ انًشتقح n نهدانح f حٍث :n يعدٔو غٍس طثٍعً عدد 

): يٍ nطثٍعً عدد كم أخم يٍ أَّ تانتساخع تسٍْ. أ ) 2( ) 2 (1 2 )n n xf x n x e   

)2:  عهى u نهدانح أصهٍح دانح اظتُتح. ب  ) ( 2017 2 ) xu x x e   
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