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 ولان 07(:  ا( 

f  ا دا اا   : ( ) ln
x

2
f x x 4

e 1
  


 

 fC: ا ما اf  ب إي اا ا وا ا م ; ,O i j
 

   

1. ا
x
lim f(x)


  ،
x
lim f(x)


  

) ا أن ا)أ .2 )، ( )ا د lny x 4   ،ln  y x 2 4 ، ا  

ر   

  fCار  ،ا  

ا    ادرس ا   ) ب fC و  ا ( ) ،( ) 

3.  اا  هادرس  اf   ا ول   ،   

4 .  دان ا ( )f x 0 او    . .3 4 3 3     

5.   ا  ام x    ن: 
 

( ) ( ) ln   f x f x 2 2 4 ا    ،.   

6 . أم fC و  ا ( ) ،( )  ب اي اا  ا ; ,O i j
 

 

  

 امن 04(:  ا( 

 nوي او ا د ط2  ي  ،n  ء و  داو   تا،.  
  ا ا  ا م ان وا .  

 د امت ا ه ا اا د    .1

2. ا ا م: A " :   "       ،        B " :نا    "  

:  أن  ) أ  
 

4n
P B

(n 1)(n 2)
  

ا   ) ب P A 

3.  مn 3  

X   ي اا اا    داء ات اد ا   

 Xد ا ا  اا   ) أ

 Xال ا اا  من او  ) ب

 X اا(X)  ، و ااف اري  E(X) اا ا  ) ج

  

 ان 40(: ا(  

I. اد اا      ، دا :  2z 2i z 2i 0   

II.  ي ااا مو ا ا ا ب إ O;u,v
 

 

    ا مA،B،C   ا  ا Az 1 i   ،B Az z   ،Cz 2i   .               

                                                                                                                 1 ا   2  



1. د اا ط اC A

B A

z z

z z




  ة د و ،.  

2. ا ط اABC   

3.  Eا M ذات ا ي اا z   وا:   A Az z z z 2   

 ا اC   ان ا    ) أ E  

  ام ا  ) ب E  

  

 ا ان 05(:  ا( 

.I  nuا  دا ا       :
0

u 0   ا  وn  : 
n 1 n

u 2u 1

   

1. د ط  ا  ام ا n   ن :n

n
u 2 1  

2.  nv و nw ا دا  ا       :
n n

v u 3      وn

n
w 2 

 أن ا   ) أ nwأ    q 2  

،    n ا   ) ب
n
S ،n

S ،n
S 

   :...
n n
S w w w   

0 1
       ،...

n n
S u u u    

0 1     ،...
n n
S v v v    

0 1
   

.II  ا  ء اما ا  مn   ود   ا   ن nu و nv     

   1.  ا      ك اا  ا
n

u  و
n

v  

  ،n2  3ا ا ا  د  nادرس   اد ا)  أ   . 2

:  ا n   اد ا  ) ب n
v 0 3  

n  ، ا   اد ا) ج     ,
n n

PGCD u v 3    
:  ن  nد ط  ام  ا  )د     n n

S S 3     
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  ):ن07(ول التمر�ن�� 

حساب� .1
x
lim f(x)


�،
x
lim f(x)


...................................:....................................................................................... 

      
x
lim f(x)


 ���،
x
lim f(x)


   

2. ........................................................................................................................................................................................... 

)اثبات�أن�المستقيم�ن� )ا )، ( )اللذين�معادلت��ما�lny x 4 ��،lny x 2 4  ع���ال��ت�ب��

،مستقيم�ن�مقار��ن�مائل�ن�لـ� fCبجوار��،ع���ال��ت�ب: 

x
lim f(x) (x ln 4) 0


     

x
lim f(x) (x 2 ln 4 0


       

الوضع�ال�س���ب�ن��ةسادر   ) ب fCو�المستقيم�ن�( )�،( ):   


                                                                 

  x  

  f(x) (x ln 4)   

 fCيقع�فوق�( )  الوضع�ال�س���ب�ن fC�،( )  

.  


                                                                  
  x  

  

  
f(x) (x 2 ln 4)    

 fCتحت يقع� ( )  الوضع�ال�س���ب�ن fC�،( )  

 :.............................................................................جدول��غ��ا��ال�يشك� مع�،� ع���fاتجاه��غ���الدالة��ةسادر    .3

 الدالة�fمعرفة�وقابلة�للاشتقاق�ع��� :  

   
( ) ln

x 2x

2 2x x x

2 2e e 1
f x x 4 1

e 1 e 1 e 1

         
   

 

 دراسة�اشارة��( )f xع���� :  

):  من��xمن�اجل��ل )f x 0   

  ومنھ�الدالة�م��ايدة�تماما�ع���

fجدول��غ��ات�الدالة� 
  


                                            

  x  

  ( )f x  

                                      

                                          

  

( )f x  

)ن�ان�المعادلة���يت .4 )f x 0تقبل�حلا�وحيدا�حيث�. .3 4 3 3    ..................................................:.. 

)و��مستمرة�ورت�بة�تماما�ع���fالدالة . ) ( . )f 3 4 f 3 3 0    فان�فانھ�حسب�م���نة�القيم�المتوسطة��

)المعادلة� )f x 0تقبل�حلا�وحيدا�حيث��. .3 4 3 3      

من��xت�ي�ن�انھ�من�اجل��ل� .5
 

: فان�
 
( ) ( ) lnf x f x 2 2 4   �،ن�يجةال�ند����لل���فسالت  مع: ...... 

من��xلدينا�من�اجل��ل�
 

 :  

  

  

  

  

  

  

  

07  



:..................................... 

.........................................  

................................................................................... 

.......................................................... 

.............................................................. 

...................................... 

.......................................................................................... 

............................................................................................................................ 

............................................................................................................. 

  

  

  

  

04  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

 ( ) ( ) ln ln
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ln

x x

x

x x

x

x

2 2
f x f x x 4 x 4

e 1 e 1

2e 2
2 4

e 1 e 1

2e 2
2 4

e 1

2 4 2


        

 

  
 


 



 

 

النقطة:  ; lnA 0 1 4مركز�تناظر�لـ����� fC 

)و�المستقيم�ن�� )�،( )المستوي�الم�سوب�ا����المعلم���� ; ,O i j
 

:

.................................................................................................................................................

......................................................:.............................عدد��م�انيات�ال�لية�للتجر�ة�العشوائية

 !
! !

2
n 2

n 2 n 2 n 1
C

2 n 2


  
 


 

.......................................................................................................................................................................................

 


P B
n 1 n 2


 

 ................................................:.....................................................

 
 

1 1
n 2
2
n 2

C C 2n 4n
P B

n 2 n 1C n 2 n 1

2


  
 

  

..................................:......................................................................................

 

 

   

2
n

2
n 2

n n 1
C 2P A

n 2 n 1C n 2 n 1

2




  
 

 

.................................................................................................................................................................

............................................................................................................................: Xالقيم�الممكنة�للمتغ���العشوا�ي

X 0 1 2 

.............................................................................................................: Xتحديد�قانون�احتمال�للمتغ���العشوا�ي

P X 2
  

( ) ( ) ln ln
x x

2 2
f x f x x 4 x 4

e 1 e 1
        

 

:  التفس���ال�ند����للن�يجة

أ���� .6 fCو�المستقيم�ن���

  

  

  �حتمالات

  و�

   �حصاء

  

.......................................):ن04(�يالتمر�ن�الثا� 

عدد��م�انيات�ال�لية�للتجر�ة�العشوائية .1

   !

! !

n 2 n 2 n 1

2 n 2

  
 

2. .............................................................................................................................

ت�ي�ن�ان�  ) أ
 
4n

n 1 n 2 

   
2n 4n

n 2 n 1C n 2 n 1
  

   

حساب�  ) ب P A..................................:


 

   

n n 1
n n 1

n 2 n 1C n 2 n 1


  

   

3. ............................................................................................

   ) أ

القيم�الممكنة�للمتغ���العشوا�ي

 ; ;X 0 1 2

تحديد�قانون�احتمال�للمتغ���العشوا�ي

 
3

P X 0
10

   

 
3

P X 1
5

   

 
2
2
2
5

C 1
P X 2

C 10
  
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E X x P X x 0 1 2 
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n :فان���nن�بال��اجع�انھ�من�اجل��ل�عدد�طبي��ابر� .1
nu 2 1 ............................................................:  

ن���ن�بال��اجع�ع���ا��اصية�� P n :من��أجل��ل�عدد�طبي���n   :n
nu 2 1   

nمن�اجل: المرحلة��و��� 0لدينا�� :    0
0u 2 1 1 1 ا��اصية�� 0 P  ��يحة0

0حيث�عدد�طبي���kليكن�:المرحلة�الثانية� k n   
نفرض�أن�ا��اصية�� P kيحة�أي���أن���k

ku 2 1 ون���ن���ة�ا��اصية���، P k 1   

k:  لدينا� 1 ku 2u 1  ومنھ������� : k
k 1u 2 2 1 1   ومنھ������ :

  k 1
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k :و�التا���نجد� ; n 2k   
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n n
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