
 اƃجمهورية اƃجزائرية  اƃديمقراطية اƃشعبية 
ية اردمديرية اƃتربية ƃواية غ                                                وزارة اƃتربية اƃوطنية                

ثانويات اƃمقاطعة اأوƃى                          انوي               إمتحان اƃبƂاƃوريا اƃتجريبي ƃلتعليم اƃث  

2019دورة : ماي                                                اƃشعبة: تقني رياضي                   

ساعات و نصف 04اƃمدة :                                          إختبار في مادة : اƃرياضيات            

  :يختار أحد اƃموضوعين اƃتاƃيينعلى اƃمترشح أن 

 اƃموضوع اأول 
 نقاط ( 05: )اƃتمرين اأول  

اƅمعرفة على اƅمجال Ɗfعتبر اƅداƅة اƅعددية  ;0 : 2 بـ
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xf. )(C  مستويƅي في اƊبياƅتمثيلها ا

),,(اƅمƊسوب إƅى معلم متعامد و متجاƊس  jiO . نƄيƅ و)( ةƅمعادƅمستقيم ذا اƅاxy  . 

 nU معرفة علىƅعددية اƅية اƅمتتاƅا  : 10بحدها اأول U  من
n  )(1أجل Ƅل عدد طبيعي nn UfU  .     

متزايدة تماما على اƅمجالfتحقق أن اƅداƅة أ(  .1 ;0 . 

ب( أعد رسم  اƅشƄل اƅمقابل ثم  مثل على حامل محور اƅفواصل 
اƅحدود اأربعة اأوƅى ƅلمتتاƅية  nU  ) حدودƅبدون حساب ا(

ثم ضع تخميƊا حول اتجاƋ تغير اƅمتتاƅية ،موضحا خطوط اƅتمثيل
 nU .و تقاربها 

n  :21برهن أƊه من أجل Ƅل عدد طبيعي ( أ .2  nU. 

بين أن اƅمتتاƅية ب(  nU متزايدة تماما على ،  تجƊهاية  ؟ماذا تستƊ ثم أحسب nU . 
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 نقاط ( 04) اƃتمرين اƃثاني:

I. دوق يحتوي علىƊ6ص ƅريات تحمل اƄريات تحمل 3و  1 عددƄعددƅعددو واحدة تحمل  2 اƅ2( ا(  . 

 تين من اƅصƊدوق. يƄر  و في أن واحد Ɗسحب عشوائيا
 أحسب احتمال اƅحوادث اƅتاƅية : .1

  A رƄ حصول علىƅفس ي: " اƊ عددتين تحمانƅا ." 

  B رية على اأقل  تحملƄ حصول علىƅعدد: " اƅ1 ا ." 

 تين اƅمسحوبتين. ياƄƅر  اƅعددين اƅظاهرين فياƅمتغير اƅعشوائي اƅذي يرفق بƄل عملية سحب جداء ƅXيƄن  .2

 . Xعين قيم اƅمتغير اƅعشوائي  ( أ

 ثم أحسب أمله اƅرياضياتي. ، ƅXلمتغير اƅعشوائيعين قاƊون اإحتمال  ( ب

II.  دوق يحتوي علىƊصƅعتبر اƊ ها  10فيما يليƊريات مƄn رية تحملƄعددƅعددو واحدة تحمل  1 اƅ2( ا(  و
 . 2 اƅعددباقي اƄƅريات تحمل 

 " اƅعدد:"سحب Ƅريتين تحمان Ɗفس C ةƄن اƅحادثتو Ƅ، ƅريتين و في أن واحد Ɗسحب عشوائيا
 . nبداƅةCP)(أحسب  .1

5  بحيث: nعين قيم  .2

4
)( CP 

 نقاط ( 04) اƃثاƃث:اƃتمرين 

 حيث  : ƅZلمتغير  Ƅ)(Pثير اƅحدود Ɗ  ℂعتبر في مجموعة اأعداد اƅمرƄبة .1

464)( 23  ZZZP 

بحيث :  bوaثم عين اƅعددين اƅحقيقيين P)2(أحسب  ( أ
))(2()( 2 baZZZP  

)(0اƅمعادƅة :  ℂ حل في ( ب ZP . 

),,(م متعامد و متجاƊسبر في اƅمستوي اƅمرƄب اƅمزود بمعلƊعت .2 vuO   قطƊƅاA،BوC   واحقها علىƅ تيƅا
2AZ    ،         iZBاƅترتيب :  1          و       BC ZZ   
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 :( اƅتي تحقق Cو B) اƅتي تختلف عن Zمن اƅمستوي ذات اƅاحقة Mمجموعة اƊƅقط )(عين  .3
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arg  حيثk.عدد صحيح   

 . CاƊƅقطة  إƅى BاƊƅقطة  و يحول Aاƅدوران اƅذي مرƄزƅR  ƋيƄن .4

 . Rعين زاوية اƅدوران ( أ

 .  Rباƅدوران CاƊƅقطة ةصور  Dثم عين احقة اƊƅقطة  RأƄتب اƅعبارة اƅمرƄبة ƅلدوران ( ب

 محددا عƊاصرها. ، Rباƅدوران )(صورة  )(عين طبيعة اƅمجموعة  ( ج

 نقاط ( 07) اƃتمرين اƃرابع:

I.  عدديةƅة اƅداƅعتبر اƊg مجالƅمعرفة على اƅا ;0  : بـxxxxg ln23)( 3  

من اƅمجال xبين أƊه من أجل Ƅل عدد حقيقي   .1 ;0 : x

xxx
xg

)233)(1(
)(

2 
. 

 و  شƄل جدول تغيراتها.gأ( أدرس إتجاƋ تغير اƅداƅة  .2

من اƅمجال xمن أجل Ƅل عدد حقيقي xg)(استƊتج إشارة   ( ب ;0. 

II.  عدديةƅة اƅداƅن اƄتƅf معرفة علىƅا ;0  : ما يليƄ2

ln1
1)(
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)(C ةƅلداƅ ممثلƅى اƊحƊمƅهو اf سƊى معلم متعامد و متجاƅسوب إƊمƅمستوي اƅفي ا),,( jiO  . 

lim)(أحسب  .1
0

xf
x 

 ،)(lim xf
x 
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اƅمعرفة على hأ( ƅتƄن اƅداƅة .2 ;0  : بـxxxh ln1)(  

على hو أدرس اتجاƋ تغير اƅداƅة h)1(أحسب ;0 تج اشارةƊثم است ،)(xh .  

1اƅذي معادƅته  )(ب( بين أن اƅمستقيم xy  ـƅ مقارب مائل)(C بجوار . 
 . )(باƊƅسبة ƅلمستقيم C)(ج ( استƊتج من اأسئلة اƅسابقة  وضعية اƅمƊحƊى

من اƅمجال xمن أجل Ƅل عدد حقيقيبين أƊه    .3 ;0  :3

)(
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xf   تجƊةثم استƅداƅتغير ا Ƌاتجا

f ل جدول تغيراتها . وƄش 

 . A)1;0(عƊد اƊƅقطة C)(ƅلمƊحƊى  T)(أ( أƄتب معادƅة اƅمماس .4

 . C)( و T)(،)(ب( أرسم Ƅا من 

5.  mمستقيمƅعدد حقيقي. ا)( m  : حيثmmxy  . هƅ ةƅمعاد 

)(تƊتمي إƅى اƅمستقيم A، اƊƅقطة mتحقق أƊه من أجل Ƅل عدد حقيقي ( أ m . 

mmxxfحتى يƄون ƅلمعادƅة mعين بياƊيا قيم اƅوسيط اƅحقيقي ( ب )( .حان مختلفان 

 اƅتƄامل باƅتجزئة، بين أن : أ(  بإستعمال .6 
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e
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 و اƅمستقيمين اƅلذين معادƅتهما:)(و اƅمستقيم  C)(مساحة اƅحيز ƅلمستوي اƅمحدد باƅمƊحƊى.auأحسب بـ  ( ب

1x وex   
 ولانتهى اƃموضوع اأ 
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 اƃموضوع اƃثاني 

 نقاط ( 04) اƃتمرين اأول:

13914حيث:   yو xذات اƅمجهوƅين اƅصحيحين Ɗ)(Eعتبر اƅمعادƅة  yx 
 حا خاصا ƅها.)1;3(علما أن اƅثƊائية  E)(اƅمعادƅة 2حل في .1

يحققان:   bوaعددا طبيعيا حيث يوجد عددان طبيعيان ƅNيƄن  .2






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914

bN

aN
 

);(بين أن اƅثƊائية ( أ ba   ةƅلمعادƅ حل)(E. 

 .126على Nعين باقي اƅقسمة اإقليدية ƅلعدد  ( ب

130914اƅمعادƅة :  2حل في اƅمجموعة   .3  yx 

 14دفع Ƅل ذƄر قطعة Ɗقدية حيث  130تقƊي رياضي إشترك مجموعة تاميذ اƅقسم في دفع  ƅ3تزيين قسم اƅسƊة  .4
 قطع Ɗقدية . 9قطعة Ɗقدية و دفعت Ƅل أƊثى 

 ؟ـ ماهو عدد اƅذƄور و عدد اإƊاث في هذا اƅقسم 

 قاط (ن 05) اƃتمرين اƃثاني:

I. بة مجموعة اأعداد  حل فيƄمرƅاℂ مجهولƅة ذات اƅمعادƅاZ حقيقيƅوسيط اƅو ا :يةƅتاƅا 
0)134)(()....( 2  ZZiZE  

II.  سƊمزود بمعلم متعامد و متجاƅب اƄمرƅمستوي اƅفي ا),,( vuO   قطƊƅعتبر اƊA،B، CوG   تيƅا
ƅiZواحقها على اƅترتيب :  A ،iZB 32  ،

 BC ZZ   5وGZ 

و Ɗسبته  Aباƅتشابه اƅذي مرƄزB Ƌصورة اƊƅقطةEاحقة اƊƅقطة  EZبين أن .1
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 في استقامية. Fو A ، EاƊƅقط تƄون  اƅتي من أجلها عين قيمتي ( ب

اƅتي قطرهاC)(تƊتمي إƅى اƅدائرة  Aاƅمتحصل عليهما سابقا بين أن من أجل قيمتي ( ج BC . 
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 نقاط ( 04) اƃتمرين اƃثاƃث:

Ɗعتبر اƅمتتاƅية  nUمعرفة علىƅا 20بحدها اأول U  :  عاقةƅ1و با
3

1

3

2
1  nUU nn 

I.  يةƅمتتاƅعتبر اƊ nVمعرفة علىƅا    : عاقةƅبا
 

nUV nn  

أ( برهن أن اƅمتتاƅية  .1 nVدسية يطلب تعيين أساسها  و حدها اأولƊه . 

Ɗهايةثم أحسب nبداƅة  nUثم  nVب(عبر عن nU ، تجƊ؟ماذا تست 

nnاƅمجموع  nأحسب بداƅة .2 UUUUS  ...210 

II.  يةƅمتتاƅن اƄتƅ nWمعرفة علىƅا    : عاقةƅبا
 

)ln( nn VW  

برهن أن اƅمتتاƅية  .1 nWيطلب تعيين أساسها  و حدها اأول . حسابية 

nn:  اƅمجموع nأ( أحسب بداƅة .2 WWWWA  ...210 

nn :        اƅجداء nب(استƊتج بداƅة VVVVP  ...210 

 نقاط ( 07) اƃتمرين اƃرابع:

I.  عدديةƅة اƅداƅعتبر اƊg معرفة علىƅا :ما يليƄ 
xexxg 241)(   

 ثم شƄل جدول تغيراتها. gأدرس اتجاƋ تغير اƅداƅة .1

 . xمن أجل Ƅل عدد حقيقيxg)(استƊتج إشارة  .2

II.  عدديةƅة اƅداƅن اƄتƅfمعرفة علىƅا  : ما يليƄ1)12()( 2  xexxf x نƄيƅ و ،)( fC يƊبياƅتمثيلها ا
),,(في اƅمستوي اƅمƊسوب إƅى معلم متعامد و متجاƊس jiO وحدةƅا( .cm2 ) 

lim)(أحسب .1 xf
x 

lim)(و  xf
x 

 . 

 ثم شƄل جدول تغيراتها . fأدرس اتجاƋ تغير اƅداƅة .2

1ذا اƅمعادƅة )(أ(   بين أن اƅمستقيم  .3 xy ىƊحƊلمƅ مقارب مائل)( fC بجوار. 

)(ب(  أدرس اƅوضع اƊƅسبي ƅلمƊحƊى  fC مستقيمƅو ا)(. 

)(ƅلمƊحƊى  T)(أƄتب معادƅة اƅمماس .4 fC  قطةƊƅد اƊعO . 

)(بين أن اƅمƊحƊى .5 fC .عطاف يطلب تعيين إحداثييهاƊقطة اƊ يقبل 

)(و اƅمƊحƊىT)(و )(أƊشئ اƅمستقيمين  .6 fC . 

 عدد و إشارة حلول اƅمعادƅة: Ɗmاقش بياƊيا حسب قيم اƅوسيط اƅحقيقي .7
1)12( 2  mxxex x   

xexxH :أ(  بين أن اƅداƅة  .8 2)1(: : ةƅلداƅ ة أصليةƅهي دا 
xexxh 2)12(:   

)(مساحة اƅحيز اƅمستوي اƅمحدد باƅمƊحƊى 2cmأحسب بـ  ( ب fC  مماسƅو ا)(T لذينƅمستقيمين اƅو ا
 . 1xو0xمعادƅتاهما: 

 
ƃموضوع اƃثانيانتهى ا 
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