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  بسم االله الرحمان الرحيم
  
  ...نورا نھدي بھ و بعد الحمد Ϳ الذي جعل لنا من العلم

 
  كل من  إلىطلبتي الأعزاء و  إلى  -ریاضیات لل حــاقةسلسلة  –أتقدم  بھذه السلسلة 

  
  مجموعة لا  تحتوي على ةیجمعنا بھم رباط العلم من  قراء و مدرسین فھذه السلسل

  
  عمدت وت حة منھا بكالوریات سابقة ومنھا تمارین مقتر من التمارین المقترحة بأس بھا

  
   الآنعدم وضع الحل لكي تأخذ الوقت الكافي في التفكیر فالمھم أن تأتي بالفكرة وحدك 

  
  أو غدا فالوقت المخصص للتمرین ھو اكتساب مھارة التفكیر 

 
  لا تبخلوا علینا بملاحظاتكم و  أن ةالطلب إخوانناالكرام و كذلك  ةساتذنرجو من الأ

  
  ولا  أنناى زلاتنا و نتلافى العیوب التي یمكن و نتفاد أخطاءنااقتراحاتكم البناءة لنصوب 

  
 شك وقعنا فیھا

 
  .... یوفقكم و یجعل النجاح حلیفنا أنو أسال الله عز و جل 
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(I  نعتبر الدالةg المعرفة على ما یليȞ :3 2( ) 3 3 9g x x x x     

limأحسب  )1 ( )
x

g x


limو   ( )
x

g x


 

 ، ثم شȞل جدول تغیراتها gه تغیر الدالة ادرس اتجا )2

)، ثم استنتج إشارة  g(3)أحسب )3 )g x   

(II نعتبر الدالةf  المعرفة على 1 ما یليȞ :
3 2

2
5 7 1( )
( 1)

x x xf x
x

  



   

( )fC  اني لها في معلم متعامد ومتجانسǽالمنحنى الب , ,O i j
 

  

limأحسب / أ )1 ( )
x

f x


limو  ( )
x

f x


   

 أحسب/ ب        
1

lim ( )
x

f x


و 
1

lim ( )
x

f x


  وفسر النتائج هندسǽا 

من  xأثبت أنه من أجل Ȟل )2 1  :3

( )( )
( 1)
g xf x
x

 


 

على  fاستنتج اتجاه تغیر الدالة  )3 1 ل جدول تغیراتهاȞثم ش 

ن أنه من أجل Ȟل / أ )4 من  xبیّ 1  2: فان
4( ) 3

( 1)
f x x

x
  


  

ن أن المنحنى / ب         )بیّ )fC ا مائل ًȃا مقار )ǽقبل مستقǽمً ) طلب تعیین معادلة له ُ ǽ  
)ادرس الوضع النسبي للمنحنى / ج         )fC  مع المقارب المائل( )  

ن أن المنحنى )5 )بیّ )fC قطع محور الفواصل في نقطة وحیدة فاصلتهاǽ0x 00,2: حیث 0.1x     

ن معادلة للمماس )6 )عیّ )T لمنحنىل( )fC 1عند النقطة ذات الفاصلة  

)ثم أنشئ  f(0)أحسب )7 )fC و( ) 

ا حسب قǽم الوسȌǽ الحقǽقي/ أ  )8 ًǽانǽناقش بm شارة حل )ول المعادلتین؛عدد وإ ) 1f x m   
ا حسب قǽم الوسȌǽ الحقǽقي /ب         ًǽانǽناقش بm شارة حلول المعادلتین؛ )عدد وإ )f x x m    

المعرفة على  hنعتبر الدالة )9 1;1  ما یليȞ: ( )h x f x   
)أرسم  )hC  منحنى الدالةh انطلاقًا من( )fC منحنى الدالةf  

المعرفة على  kنعتبر الدالة )10 1 مȞا یلي:( ) ( )k x f x   
)أرسم  )kC  منحنى الدالةk انطلاقًا من( )fC منحنى الدالةf  

  
(I نعتبر الدالةg المعرفة على ما یليȞ :3 2( ) 2 4 7 4g x x x x      

limأحسب /  أ )1 ( )
x

g x


limو   ( )
x

g x


  

  ، ثم شȞل جدول تغیراتها gادرس اتجاه تغیر الدالة / ب    
ن أن المعادلة )2 )بیّ ) 0g x  ا 0,7حیث تقبل حلاً وحیدً 0,8  ثم استنتج إشارة ،( )g x   
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(II ةǽنعتبر الدالة العددf  المعرفة على ما یليȞ :
3

2
2 1( )

2 2 1
x xf x
x x
 


 

  

( )fC  اني لها في معلم متعامد ومتجانسǽالمنحنى الب , ,O i j
 

  

limأحسب  )1 ( )
x

f x


limو   ( )
x

f x


 

ن أنه من أجل Ȟل/ أ )2   :2من  xبیّ

1 1 3( ) ( 1)
2 2(2 2 1)

xf x x
x x


  
 

  

)استنتج أن المنحنى / ب        )fC ا مائل ًȃا مقار )ǽقبل مستقǽمً ) طلب تعیین معادلة له ُ ǽ  
)ادرس الوضع النسبي للمنحنى / ج        )fC  و( )  

ن أنه من أجل Ȟل / أ )3  :2من  xبیّ 2

. ( )( )
(2 2 1)

x g xf x
x x

 
 

fحیث    مشتقة الدالةf  

)استنتج إشارة/ ب        )f x   مǽحسب قx  ل جدول تغیرات الدالةȞثم شf  ) . نأخذ( ) 0,1f    (  
)المعادلة ثم حل في  f(1)أحسب )4 ) 0f x   

)أنشئ المستقǽم  )5 ) والمنحنى( )fC 

: Ȟما یلي المعرفة على  kلتكن الدالة )6
3 2

2
4 2 1( )

2 2 1
x x xk x

x x
  


 

  

من  xتحقȘ أنه من أجل Ȟل / أ        1   :( ) ( ) 2k x f x   
)استنتج أن / ب       )kC  هو صورة( )fC  طلب تعیینه، ثم أنشئǽ ȌǽسǼ ل نقطيȄبتحو( )kC  

  
f  بجدول تغیراتها التالي،معرفة دالةf   قة دالتها المشت  

(I نقبل أن الدالةf  معرفة على 0fD   بـ:( ) cf x ax b
x

   حیث،a  ،b  وc  ةǽقǽأعداد حق  

)أحسب )1 )f x بدلالةa وc  

ن الأعداد  )2 Ǽالاستعانة بجدول التغیرات، عیّ
a  ،b  وc   

ن )3  :عیّ
0

lim ( )
x

f x


و 
0

lim ( )
x

f x


ثم  

 فسر النتیجة هندسǽا

0استنتج معادلة للمماس عند النقطة ذات الفاصلة )4 1x    

)اذȞر عدد حلول المعادلة )5 ) 0f x   

  أجب Ǽصحǽح أو خطأ مع التبرȄر  )6

1/ أ        1
3 2

f f      
   

)المعادلة/ ب  ) 0f x  1تقبل حلا وحیدا في المجال 1;
3 2
 
  

(3) /ج  0f     

(II ما یليǽ1:نأخذ فa  ،3b   1وc   نȞǽول( )fC اني في معلم متعامد ومتجانسǽتمثیلها الب , ,O i j
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1

( )f x

( )f x

x 1 0 1
  


0 0
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ن أن )1 )بیّ )fC مǽقبل المستقǽ( )D  3ذا المعادلةy x  مقارب مائل بجوار و  

)أدرس وضعǽة )2 )fC ة إلىǼالنسǼ( )D 

ن أن  )3 )بیّ ) ( ) 6f x f x    اǽثم فسر النتیجة هندس ، 

)نأخذ الحل الثاني للمعادلة  )4 ) 0f x   ،2,6 أنشئ( )fC 

ن قǽم الوسȌǽ الحقǽقي )5 )2:التي من أجلها Ȟǽون للمعادلة  mعیّ )f x m ثلاث حلول  
(III h دالة معرفة على 1 بـ: 2( ) ( )h x f x   
)Ǽاستعمال مشتȘ مرȞب دالتین أحسب  )1 )h x   

  )دون دراسة تغیراتها(   hشȞل جدول تغیرات الدالة  )2
  

(Iةالدال نعتبرg المعرفة على ما یليȞ :3( ) 3 3g x x x    
limأحسب  )1 ( )

x
g x


limو   ( )

x
g x


 

 ثم شȞل جدول تغیراتها ، gادرس اتجاه تغیر الدالة  )2

ن أن المعادلة )3 )بیّ ) 0g x  ا في المجال تقبل حلاً وحیدً 2;2,5 ثم استنتج إشارة،( )g x   

(IIنعتبر الدالةf  المعرفة على 1 ,1  ما یليȞ :
3

2
2 3( ) 1

1
xf x
x


 


   

( )fC اني لها في معلم متعامد ومتجانس المǽنحنى الب , ,O i j
 

  

limأحسب / أ )1 ( )
x

f x


limو  ( )
x

f x


   

  هندسǽاین وفسر النتیجت 1و 1عند fأحسب نهاǽة الدالة / ب       

من  xأثبت أنه من أجل Ȟل )2 1 ,1   :2 2

2 . ( )( )
( 1)
x g xf x
x

 


 

على  fاستنتج اتجاه تغیر الدالة  )3 1 ,1  ل جدول تغیراتهاȞثم ش 

ن دون حساب )4 )عیّ ) ( )
lim
x

f x f
x







 وفسر النتیجة هندسǽا  

ن أن المستقǽم/ أ )5 )بیّ ) : 2 1y x    مقارب مائل للمنحنى( )fC   
)ادرس الوضع النسبي للمنحنى / ب        )fC مع المقارب المائل( )   
)نأخذ )6 ) 7,20f   نشئ أ( )fC ،( )  

)عین فواصل النقȌ من المنحنى  )7 )fC م ذا المعادلةǽا للمستقȄون عندها المماس موازȞǽ 2التيy x   

 اكتب معادلة لكل من هذȑ المماسات ثم ارسمها )8

ا حسب قǽم ا )9 ًǽانǽقيناقش بǽالحق Ȍǽلوسm  شارة حلول المعادلة )عدد وإ ) 2f x x m  
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(Iنعتبر الدالةg المعرفة على  ما یليȞ :3 2( ) 2 1g x x x    

limأحسب /  أ )1 ( )
x

g x


limو   ( )
x

g x


  

  ، ثم شȞل جدول تغیراتها gادرس اتجاه تغیر الدالة /  ب   
ن أن المعادلة/ أ )2 )بیّ ) 0g x  ا 0,6حیث تقبل حلاً وحیدً 0,7    
)إشارة xاستنتج حسب قǽم العدد الحقǽقي/ ب        )g x   

(II ةǽنعتبر الدالة العددf المعرفة على ما یليȞ :
3 2 1( )

3
x xf x

x
 

  

( )fC  اني لها في معلم متعامد ومتجانسǽالمنحنى الب , ,O i j
 

  

limأحسب  )1 ( )
x

f x


limو   ( )
x

f x


و   
0

lim ( )
x

f x


 هندسǽا ةوفسر النتیجة الأخیر  

ن أنه من أجل Ȟل )2 )، إشارة *نم xبیّ )f x من إشارة( )g x  

 ثم شȞل جدول تغیراتها ، fادرس اتجاه تغیر الدالة )3

ن أن  )4 )1:بیّ )
6 2

f 



  ثم استنتج حصرا للعدد،( )f   

)نشئ المنحنى أ )5 )fC  

ا حسب قǽم الوسȌǽ الحقǽقي )6 ًǽانǽناقش بm شارة حلول المعادلة )عدد وإ ) 1f x m    
  

المعرفة على fنعتبر الدالة 3 ما یليȞ :
2 8 16( )

3
x xf x

x
 




    

( )fC  اني لها في معلم متعامد ومتجانسǽالمنحنى الب , ,O i j
 

  

limأحسب/ أ )1 ( )
x

f x


limو  ( )
x

f x


   

  وفسر النتیجة هندسǽا 3عند fأحسب نهاǽة الدالة / ب       

على  fادرس اتجاه تغیر الدالة  )2 3 ل جدول تغیراتهȞاثم ش 

من Ǽxحیث من أجل Ȟل bو aأثبت وجود عددین حقǽقیین/ أ )3 3 1: فان( )
3

f x ax b
x

  


  

ن أن المنحنى / ب        )بیّ )fC  ا مائل ًȃا مقار )ǽقبل مستقǽمً ) طلب تعیین معادلة له ُ ǽ.  
)ادرس الوضع النسبي للمنحنى / ج        )fC  مع المقارب المائل( )  

ن )4 )نقطة تقاطع المستقǽمین المقارȃین للمنحنى  Aعیّ )fC 

)أثبت أن المنحنى / أ )5 )fC  ȑساوǽ ل منهماȞ هǽقبل مماسین معامل توجǽ3  ات نقطتيǽطلب تعیین إحداثǽ ،
Cو Bالتماس    

  A إلىمتناظرتان ǼالنسǼة  Cو Bبرهن أن النقطتین/ ب       
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)أنشئ  )6 )fC لمماسین وا 

المعرفة على  gنعتبر الدالة )7 3 ما یليȞ :
2 8 16( )

3
x xg x

x
 




  

)أكتب/ أ        )g x بدلالة( )f x   
)ارسم المنحنى / ب       )gC دالةالممثل للg اعتمادا على( )fC  
  

: Ȟما یلي المعرفة على  fنعتبر الدالة
2

2

12( )
3

x xf x
x x
 


 

   

( )fC اني لها في معلم مǽتعامد ومتجانس المنحنى الب , ,O i j
 

  

limأحسب )1 ( )
x

f x


limو  ( )
x

f x


 هندســـــǽاثم فسر النتائج  

 اثم شȞل جدول تغیراته على  fادرس اتجاه تغیر الدالة  )2
)ادرس الوضع النسبي لـ  )3 )fC مǽمع المستق( )d 1ذا المعادلةy   

ن أنه من أجل Ȟل عدد حقǽقي  )4 )، xبیّ 1 ) ( )f x f x    اǽفسر النتیجة هندس 

ن نقȌ تقاطع )5 )عیّ )fC الإح ȑاتمع محورǽداث 

)أنشئ  )6 )fC و( )d  اǽانǽإشارةثم استنتج ب( )f x على 

):Ȟما یلي المعرفة على hنعتبر الدالة  )7 ) ( )h x f x   

    4و  3عندhادرس قابلǽة اشتقاق الدالة/ أ       
)أنشئ/ ب       )hC منحنى الدالةh انطلاقا من( )fC   
  

f  بجدول تغیراتها التالي،معرفة دالةf    دالتها المشتقة  

(I نقبل أن الدالةf  معرفة على 1fD   بـ:( )
1

cf x ax b
x

  


  أعداد حقǽقǽة  cو  a  ،b،حیث 

)أحسب  )1 )f x بدلالةa وc  

ن الأعداد Ǽالاستعانة بجدول التغ )2 یرات، عیّ
a  ،b  وc  

ن )3  :عیّ
1

lim ( )
x

f x


  

و
1

lim ( )
x

f x


  هندسǽاثم فسر النتیجة  

1قارن بین صورتي العددین )4
2

3و 
2

  Ǽf الدالة 

)1عدد حلول المعادلةما هو  )5 )
2

f x   

             
           

  
  

  
  

  

 1,510,5x

( )f x



3

1



( )f x

0 0
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(II ما یليǽ1:نأخذ فa  ،1b  1و
4

c   نȞǽول( )fC اني في معلم متعامد ومتجانسǽتمثیلها الب , ,O i j
 

  

ن أن )1 )بیّ )fC مǽقبل المستقǽ( )D  1ذا المعادلةy x  مقارب مائل بجوار و  

)أدرس وضعǽة )2 )fC ة إلىǼالنسǼ( )D 

ن أن )3 )مرȞز تناظر للمنحنى A(2;1)النقطة بیّ )fC  

ن نقȌ تقاطع المنحنى )4 )عیّ )fC مع حامل محور الفواصل ثم أنشئ( )fC 

):عدد حلول المعادلة mناقش حسب قǽم الوسȌǽ الحقǽقي )5 )f x m 

6( g دالة معرفة على   1 بــــ: 2( ) ( )g x f x 

)Ǽاستعمال مشتȘ مرȞب دالتین أحسب/ أ    )g x    
 )g  )شȞل جدول تغیرات الدالة/ ب      

)1:المعرفة Ȟما یلي hنعتبر الدالة )7 )
( )

h x
f x

   

)أحسب/ أ   )h x الدالة Șمشتh بدلالة( )f x و( )f x    
  )(، ثم شȞل جدول تغیراتهاhاستنتج اتجاه تغیر الدالة/ ب      
  

f  دالة معرفة على 1  Ȟ10: ما یلي( ) 3 2
1

f x x
x

  


   

( )fC  اني لها في معلم متعامد ومتجانسǽالمنحنى الب , ,O i j
 

  

limأحسب/ أ )1 ( )
x

f x


limو  ( )
x

f x


   

أحسب/ ب       
1

lim ( )
x

f x


  وفسر النتیجة هندسǽا 

على fادرس اتجاه تغیر الدالة  )2 1  ل جدول تغیراتهاȞثم ش 

ن أن المنحنى / أ )3 )بیّ )fC ا مائل ًȃا مقار )ǽقبل مستقǽمً ) طلب تعیین معادلة له ُ ǽ  
)ادرس الوضع النسبي للمنحنى / ب        )fC  مع المقارب المائل( )  

من  xأثبت أنه من أجل Ȟل/ أ )4 1   :( 1 ) ( 1 ) 2f x f x        
)ماذا تستنتج ǼالنسǼة للمنحنى/ ب        )fC  

)أنشئ  )5 )fC  و( ) 

ا حسب قǽم الوسȌǽ الحقǽقي )6 ًǽانǽناقش بm  شارةعدد 23حلول المعادلة  وإ (5 ) 8 0x m x m     

)Ȟ :10ما یلي المعرفة على gتعتبر الدالة )7 ) 3 2
1

f x x
x

  


  

  دالة زوجǽة gأثبت أن / أ      
)ارسم المنحنى / ب       )gC  الممثل للدالةg  اعتمادا على( )fC  
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(I   g  المعرفة علىالدالة )Ȟ :3ما یلي   ) 6 4g x x x     

  ثم شȞل جدول تغیراتها على gأدرس تغیرات الدالة  )1
)بین أن المعادلة / أ )2 ) 0g x  ا 0,6حیث  تقبل حلاً وحیدً 0,7   

)إشارة xاستنتج حسب قǽم العدد الحقǽقي/ ب        )g x   

(II نعتبر الدالةf المعرفة على  بـ :
3

2
2( )
2

xf x
x





   

( )fC  اني لها في معلم متعامد ومتجانسǽالمنحنى الب , ,O i j
 

  

limأحسب )1 ( )
x

f x


 ،lim ( )
x

f x


 

xجل ȞلتحقȘ أنه من أ/ أ )2 2فان ؛  من   2
. ( )( )

( 2)
x g xf x
x

 


 

  ثم شȞل جدول تغیراتها fاستنتج اتجاه تغیر الدالة / ب       
ن أنّ المستقǽم )3 )بیّ ) ذا المعادلةy x مقارب مائل لــ( )fC 
)ادرس الوضع النسبي للمنحنى )4 )fC مǽة للمستقǼالنسǼ( )  

)3:تحقȘ أنّ  )5 )
2

f  ن حصر للعدد )، ثم عیّ )f    

)برهن أن للمنحنى )6 )fC انȄمماسین یواز( )  )طلب تعیین معادلتیهماǻ لا ( 
)بین أن المنحنى )7 )fC قطع محور الفواصل في نقطة وحیدة فاصلتهاǽ0x 01,3حیث 1,2x       
)أنشئ )8 )fC ،( )  
ا، حسب قǽم الوسȌǽ الحقǽقي )9 ًǽانǽناقش بm  شارة حلول المعادلة ):عدد وإ )f x m    
(III نعتبر الدالةh المعرفة على ): بـ    ) ( )h x f x    

 ة رسمǽفǽȞ اشرح( )hC منحنى الدالةh  انطلاقا من( )fC ثم ارسمه  

  

f  ة المعرفة علىǽالدالة العدد  ما یليȞ :
2

1( ) 1
1

f x x
x

 
  

 
   

( )fC  اني لها في معلم متعامد ومتجانسǽالمنحنى الب , ,O i j
 

  

  فردǽة fاثبت أن الدالة / أ )1

: لدینا  xاثبت انه من اجل Ȟل عدد حقǽقي/ ب       
2 2

1( ) 1
( 1) 1

f x
x x

 
 

  

  fادرس تغیرات الدالة / ج       
)اكتب معادلة للمماس/ أ )2 )T  للمنحنى( )fC 0في النقطة ذات الفاصلة   
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)ادرس وضعǽة / ب        )fC  ة إلىǼالنسǼ( )T  واستنتج أن( )fC طلب تعیینهاǽ قبل نقطة انعطافǽ  
ن أن المستقǽم / ج        )بیّ )d 1ذا المعادلةy x   مقارب للمنحنى( )fC في جوار    ثم استنتج معادلة  ، 

        ( )d  م المقارب الأخرǽالمستق  
)ارسم / د        )d  ،( )d  و( )fC  

3( g ǽة المعرفة على الدالة العدد  ما یليȞ :
2

1( ) 1
1

f x x
x

 
  

 
  

ن أن / أ          دالة زوجǽة gبیّ
)انطلاقا من / ب       )fC  ارسم( )gC  منحنى الدالةg  
  

f  دالة معرفة على المجال
    ; 1 1;   ما یليȞ :( ) ² 1f x x x    

( )fC  اني لها في معلم متعامد ومتجانسǽالمنحنى الب , ,O i j
 

  

 عند fثم احسب نهاǽة الدالة fأدرس شفعǽة الدالة )1

:بین أن )2 lim ( ) 2 0
x

f x x


 اǽثم فسر النتیجة هندس ، 

 على المجال fأدرس اتجاه تغیر الدالة )3 1; تهاثم استنتج اتجاه تغیرا  ; 1 ل جدول تغیراتهاȞوش 

)بین أن المنحنى  )4 )fC المعادلة ȑم ذǽقطع المستقǽ5؛
2

y   في نقطة وحیدة فاصلتها1:حیث 2  

) أرسم المستقǽمات المقارȃة والمنحنى )5 )fC  

  

f دالة معرفة على المجال 1; أتيǽ ماȞ:2( )
1

f x x
x

 


   

( )fC  اني لها في معلم متعامد ومتجانسǽالمنحنى الب , ,O i j
 

  

 fأدرس تغیرات الدالة )1
ن أن المنحنى/ أ )2 )بیّ )fC ین أحدهماȃمین مقارǽقبل مستقǽ( )d ؛معادلتهy x   

)ادرس الوضعǽة النسبǽة للمنحنى/ ب        )fC و( )d  
ن أن/ أ )3 )بیّ )fC قطع محور الفواصل في نقطة وحیدة فاصلتهاǽ0x 01,3:حیث 1,4x    

ن معادلة/ ب        )عیّ ) مماسا للمنحنى( )fC ه مع محور التراتیبفي نقطة تقاطع  
)أرسم / ج        ) و( )fC في نفس المعلم  

4( g الدالة المعرفة على المجال 1; ارةǼالعǼ:( ) ( )g x f x ،( )gCةمنحنى الدالg Șفي المعلم الساب  
ن Ȟیف ǽمȞن إنشاء/ أ        )بیّ )gC انطلاقا من( )fC  
  ارسمه في نفس المعلم السابȘ/ ب      
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ا حسب قǽم الوسȌǽ الحقǽقي  )5 ًǽانǽناقش بm شارة حلول الم )2:عادلةعدد وإ )g x m    

  
(I نعتبر الدالةg  المعرفة على ما یليȞ :3 2( ) 6 12 7g x x x x      

limأحسب )1 ( )
x

g x


limو   ( )
x

g x


 

 ثم شȞل جدول تغیراتها ، gادرس اتجاه تغیر الدالة  )2

)أحسب )3 1)g  مǽواستنتج حسب قx إشارة( )g x  

(II نعتبر الدالةf لى المعرفة ع 2   2: بـ

3 1( )
2 2( 2)

f x x
x

  


   

( )fC  اني لها في معلم متعامد ومتجانسǽالمنحنى الب , ,O i j
 

  

limأحسب )1 ( )
x

f x


limو   ( )
x

f x


  

أحسب  )2
2

lim ( )
x

f x


و 
2

lim ( )
x

f x


  ،ثم فسر النتیجة هندســــــــــǽا 

من  xأثبت أنه من أجل Ȟل )3 2   :3

( )( )
( 2)
g xf x
x

 


 

اتها ، fاستنتج اتجاه تغیر الدالة )4  ثم شȞل جدول تغیر

ن أن المعادلة )5 )بیّ ) 0f x  ا في المجال تقبل حلاً وحیدً 3; 2,5   

ن أن المستقǽم )6 )بیّ )  3ذا المعادلة
2

y x  م مقارب مائل للمنحنىǽمستق( )fC عند و   

)أنشئ المنحنى  )7 )fC 

ا حسب قǽم الوسȌǽ الحقǽقي  )8 ًǽانǽناقش بm  شارةعدد )حلول المعادلة  وإ ) 1f x m  

ا حسب قǽم الوسȌǽ الحقǽقي  )9 ًǽانǽناقش بm  شارةعدد )حلول المعادلة  وإ )f x x m  

المعرفة على hنعتبر الدالة )10 2 2 :بـ( ) ( )h x f x  
)أحسب/ أ       )h x واستنتج اتجاه تغیر الدالةh )ارةحساǼب ع( )h x ةǼغیر مطلو(  

    ، ثم شȞل جدول تغیراتهاhاستنتج نهاǽات الدالة/ ب     

  

المعرفة على  fنعتبر الدالة 2;1  ما یليȞ :
2

2
6( )
2

x xf x
x x

 


 
   

( )fC  اني لها في معلم متعامد ومتجانسǽالمنحنى الب , ,O i j
 

  

 هندسǽاعند حدود مجموعة تعرȄفها ثم فسر النتائج  fأحسب نهاǽات الدالة  )1

1:أثبت أن المستقǽم ذا المعادلة  )2
2

x   اظر للمنحنى محور تن( )fC 

ن العدد الحقǽقي/ أ )3 )Ǽ: 2حیث aعیّ ) 1
2

af x
x x
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)(  
)استنتج مجموعة النقȌ / ب        ; )M x y  من( )fC ǽحةالتي إحداثǽاتها أعداد صح  

: حیث mhالدالة mنعتبر من أجل Ȟل عدد حقǽقي  )4
2

2
6( )
2m

x mxh x
x mx

 


 
)و  )mH انيǽتمثیلها الب  

  mhادرس تغیرات الدالة / أ       
)المنحنǽات بین أن جمǽع / ب       )mH تشمل نقطة وحیدةA اتهاǽطلب تعیین إحداثǽ ،  
)أكتب معادلة للمماس/ ج       )d  للمنحنى( )mH  عند النقطةA  

)عین المنحنى/ د        )mH  شمل النقطةǽ ȑ52الذ;
3

  
 

    

  

(If  فة  على المجالدالة معرّ   ; 1 1;0I     4:بـ( )
1

f x x
x

 


)و  )fC اني في مستو تمثیلهاǽالب

منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس , ,O i j
 

Ȟ.  ما هو مبین في الشȞل. 
   Iــعند الحدود المفتوحة لـfأحسب نهاǽات الدالة/ أ )1

  هاشȞل جدول تغیرات fودون دراسة اتجاه تغیر الدالة Ǽقراءة بǽانǽة/ ب       

2( g  فة على المجال دالة معرّ 0;4: بـ( )
1

g x x
x

 


  

( )gCاني في مستو منسوب إلى معلم متعامد ومتجانسǽتمثیلها الب  

   عندgأحسب نهاǽة/ أ     

)تحقȘ من أن  /ب     )gC ا مائلاȃما مقارǽقبل مستقǽ( )  عند طلب تعیین معادلة لهǽ  

   gأدرس تغیرات الدالة /ج    

(II k  فة على دالة معرّ 1 4 :بـ( )
1

k x x
x

 


   

أحسب/ أ  )1
0

( ) (0)lim
h

k h k
h

،
0

( ) (0)lim
h

k h k
h

  ماذا تستنتج  

  أعȌ تفسیرا هندسǽا لهذه النتیجة /ب         

)1سینأكتب معادلتي نصفي المما )2 ) 2و( ) 0عند النقطة التي فاصلتها 0x   

)1أرسم  )3 )2و( ) و( )kC   

  

f  علىدالة معرفة] ;0[2:بـ

1( ) 1f x x
x

  و( )fCاني في معلم متعامد ومتجانس تمثیلهاǽالب , ,O i j
 

  

1( g المعرفة على الدالة] ;0[3: بـ 2( ) 1g x x x    

2 3-1-2-3-4-5-6-7-8-9

2

3

4

5

6

-1

-2

-3

-4

0 1

1

x

y
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  هاثم أنشئ جدول تغیرات gأدرس تغیرات الدالة  /أ      

)بین أن المعادلة /ب       ) 0g x  حیداو  حلا تقبل  من المجال 1; 0.5    

limاحسب  /أ )2 ( )
x

f x


و  
0

lim ( )
x

f x


  ، ثم فسر النتیجة الثانǽة هندسǽا

)استنتج أن  /ب       )fCǽم مقارب مائل بجوارقǽبل مستق   

x  ،3بین أنه من أجل Ȟل عدد حقǽقي سالب تماما /ج       

2( ) 1f x
x

    . لȞجدول تغیرات الدالةثم شf   

)ادرس الوضع النسبي للمنحنى /أ )3 )fC مǽو المستق ( ) معادلته ȑ1الذy x    

)عین معادلة المماس /ب       )d  للمنحنى( )fC1عند النقطة التي فاصلتها   

)أرسم ) 4°   ) ،( )d و( )fC   

  
(I المنحنى( )C  اني للدالةالمقابل هو التمثیلǽالبg  المعرفة على 1;  أتيǽ ماȞ :3 2( ) 3 3 1g x x x x      

 

د gشȞل جدول تغیرات الدالة )1 شارة g(0)وحدّ وإ
1
2

g  
 
 

  

;10من المجال عدد حقǽقي علل وجود )2
2

 
  

   

 Șحقǽ:( ) 0g     
)استنتج إشارة )3 )g x على المجال 1;   

(II نعتبر الدالةf ة على المعرف 1;   بـ :
 

3 2

2
3 3 2( )

1
x x xf x

x
  




)و  )  اني لها فيǽالمنحنى الب

معلم متعامد ومتجانس  , ,O i j
 

  

limأحسب )1 ( )
x

f x


و  lim ( ) ( 1)
x

f x x


  اǽة هندسǽوفسر النتیجة الثان 

أحسب  )2
1

lim ( )
x

f x


 وفسر النتیجة هندسǽا و  

من المجال xتحقȘ أنه من أجل Ȟل  )3 1;   :3

( )( )
( 1)
g xf x
x

 


 

 ثم شȞل جدول تغیراتها fاستنتج اتجاه تغیر الدالة )4

ن ، )5 دون حساب، عیّ
0

( ) ( )lim
h

f h f
h

 


   وفسر النتیجةǽاهندس 

0,26نأخذ/ أ )6   ن مدور )عیّ )f   210إلى   ارسم المنحنى/ ب( ) 

  
  

2 3 4-1-2

2

3

-1

-2

0 1

1

x

y
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(I نعتبر الدالةf  المعرفة على 1 ,1  ما یليȞ :
3 2

2
1( )

1
x xf x
x
 




   

( )fC  اني لها في معلم متعامد ومتجانسǽالمنحنى الب , ,O i j
 

  

limأحسب/ أ )1 ( )
x

f x


limو  ( )
x

f x


   

/ ب       
1

lim ( )
x

f x


 ،
1

lim ( )
x

f x


،
1

lim ( )
x

f x


و
1

lim ( )
x

f x


  وفسر النتائج هندسǽا 

على fادرس اتجاه تغیر الدالة )2 1 ,1  ل جدول تغیراتهاȞثم ش 

)أكتب معادلة للمماس )3 )T عند النقطة ذات الفاصلة المعدومة 

ن أنه من أجل Ȟل/أ )4 من  xبیّ 1 ,1   2: فان( ) 1
1

xf x x
x

  


  

ن أن المنحنى /ب        )بیّ )fC ا مائل ًȃا مقار )ǽقبل مستقǽمً )  ُ ǽطلب تعیین معادلة له  
)ادرس الوضع النسبي للمنحنى / ج        )fC  مع المقارب المائل( )  

ن أن النقطة  )5 )هي مرȞز تناظر للمنحنى  (1;0)بیّ )fC قتین مختلفتینȄطرǼ 

ن ب )6 )المعادلة أنیّ ) 0f x  تقبل حلا وحیدا  في المجال 1;1 طلب إیجاد حصر لـǽ ، 110سعته  

)أنشئ )7 ) و( )fC   
  

المعرفة على  fنعتبر الدالة 0 ,4 ما یليȞ :2( )
( 4)
xf x

x x





   

( )fC  اني لها في معلم متعامد ومتجانسǽالمنحنى الب , ,O i j
 

  

limأحسب /  أ )1 ( )
x

g x


 ،lim ( )
x

g x


  

  هندسǽاوفسر النتیجتین   4و 0عند fأحسب نهاǽة الدالة / ب       
على  fادرس اتجاه تغیر الدالة  )2 0 ,4 ل جدول تغیراتهاȞثم ش 

ن أن النقطة )3 )هي مرȞز تناظر للمنحنى  w(0;2)بیّ )fC  

)أكتب معادلة )4 )T  مماس المنحنى( )fC عند النقطةw  

)ادرس وضعǽة  )5 )fC  ة إلىǼالنسǼ( )T ثم استنتج أن،w  نقطة انعطاف لـ( )
f

C 

: تذȜر أن 33 26 12 8 2x x x x      

)ارسم  )6 )T و( )fC  
  

 f معرفة على دالة  2:   بـ( ) 4 5f x x x   یرمز( )fC انيǽفي معلم إلى تمثیلها الب , ,O i j
 

  

limاحسب  )1 ( )
x

f x


limو  ( )
x

f x
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 أحسب )2 lim ( ) ( 2)
x

f x x


  و lim ( ) 2
x

f x x


  اǽوفسر النتیجتین هندس 

 ، ثم شȞل جدول تغیراتها fادرس تغیرات الدالة )3

)أنشئ )4 )fC ةȃمات المقارǽوالمستق 

ا حسب قǽم الوسȌǽ الحقǽقي )5 ًǽانǽناقش بm شارة حلول المعادلة عدد ):وإ ) 2f x mx     

6( g الدالة المعرفة على المجالارةǼالعǼ:( ) ( 2) 1g x f x   ،( )gCمنحنى الدالةg Șفي المعلم الساب  
ن أنّ / أ        )بیّ )gC صورة هو ( )fCȘطلب تعیینه ثم أرسمه في نفس المعلم السابǽ ȌǽسǼ ل نقطيȄبتحو  
  

(I اني للدالةǽالمنحنى الموالي هو التمثیل البg عرفة علىالم ما یليȞ :3 2( ) 3 2g x x x     
 

)حل المتراجحة )1 ) 0g x   

g(1)أحسب  )2  (1)وg  

  gةشȞل جدول تغیرات الدال  )3

ن أن المعادلة )4 )بیّ ) 0g x  ا   في  تقبل حلاً وحیدً
المجال 3,1;3,2 ثم استنتج إشارة( )g x على   

(II نعتبر الدالةf  المعرفة على 1  بـ :
3

2
1( )

( 1)
xf x
x





   

( )fC  اني لها في معلم متعامد ومتجانسǽالمنحنى الب , ,O i j
 

  

limأحسب )1 ( )
x

f x


limو  ( )
x

f x


و 
1

lim ( )
x
f x


ا،ثم فسر النت  ًǽیجة الأخیرة هندس 

من  xأثبت أنه من أجل Ȟل )2 1  :4

( 1) ( )( )
( 1)
x g xf x
x
 


 

 ثم شȞل جدول تغیراتها ، fاستنتج اتجاه تغیر الدالة )3

2:أثبت أنّ  )4

6( ) 3
( 1)

f 



 


)ر العدد،ثم أحص  )f   110تدور النتائج إلى  

ن أن المستقǽم/ أ )5 )بیّ ) 2ذا المعادلةy x   مقارب مائل للمنحنى( )fC عند و   
)ادرس وضعǽة/ ب        )fC  ة إلىǼالنسǼ( )  

)برهن أنه یوجد مماس  )6 )T للمنحنى( )fC  ȑیواز( ) طلب إعطاء معادلة لهǽ، 

)جد إحداثǽات نقطتي تقاطع )7 )fC الفواصل والتراتیب ȑمع محور 

)أنشئ )8 )،( )T  و( )fC 

ا حسب قǽم الوسȌǽ الحقǽقي )9 ًǽانǽناقش بm شارة حلول المعادلة )؛عدد وإ )f x x m    

  
  

2 3 4 5 6 7-1-2-3-4

2

3

4

5

-1

-2

-3

-4

-5

-6

0 1

1

x

y



 

             
17 

  

المعرفة على  fنعتبر الدالة 3;1D     2: بـ

2 2( )
2 3
xf x

x x



 

  

( )fC  اني لها في معلم متعامد ومتجانسǽالمنحنى الب , ,O i j
 

  

 عند أطراف مجموعة تعرȄفها، فسر النتائج المحصل علیها هندسǽا fأحسب نهاǽات الدالة )1

)أحسب )2 )f x ثم استنتج اتجاه تغیر الدالة ،f ل جدول تغیراتهاȞوش 

ن أنه من أجل Ȟل )3 )،  Dمن xبیّ 2 ) ( ) 0f x f x    ا ًǽفسر النتیجة هندس ، 

)نقطتي تقاطع  Bو Aأوجد إحداثǽات )4 )fC مع محور الفواصل والتراتیب على الترتیب 

)اكتب معادلة للمستقǽم )5 ) مماس المنحنى( )fC  عند النقطةA 

)ادرس الوضع النسبي لــ )6 )fC مع( ) أنّ ( ، ماذا تستنتج ؟ Ȏ3:لاح 2 33 3 1 ( 1)x x x x     ( 

)أنشئ )7 )fC و( ) 

8( ǽقيناقش بǽالحق Ȍǽم الوسǽا، حسب ق ًǽانm شارة حلول المعادلة 2عدد وإ 2( 1) 3 2 0mx m x m     

)الدالة المعرفة بــ gلتكن )9 ) ( )g x f x  
)أكتب/ أ         )g x مة المطلقةǽدون رمز الق  
)ارسم المنحنى/ ب        )gC الممثل للدالةg اعتمادا على( )fC  

  
المستوȑ منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس  , ,O i j

 
)، الشȞل المقابل ǽمثل  )C منحنى الدالةf المعرفة على   

1(  

limجد/ أ   ( )
x

f x


limو   ( )
x

f x


  

   fشȞل جدول تغیرات الدالة/ ب      

   1عند fبلǽة اشتقاق الدالةضع تخمینا حول قا/ ج      

1عین/ د  
2

f   
 

 ،(1)df  (1)وgf  ثم تأكد من صحة تخمینك  

):بـــ المعرفة على gلتكن الدالة )2 ) 1( ) f xg x e     

 أحسب( )g x ل جدول التغیراتȞواستنتج إشارتها ثم ش 

 قيǽالحق Ȍǽم الوسǽا؛ حسب قǽانǽناقش بm شارة حلول المعادلة )عدد وإ ) mg x e  

  
(I نعتبر الدالةg المعرفة على  ما یليȞ :3( ) 3 16g x x x     

limأحسب / أ )1 ( )
x

g x


limو   ( )
x

g x
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 ثم شȞل جدول تغیراتها على gأدرس اتجاه تغیر الدالة/ ب      
ن أن المعادلة/ أ )2 )بیّ ) 0g x  ا 2,1حیث  تقبل حلاً وحیدً 2,2   
)إشارة  xاستنتج حسب قǽم العدد الحقǽقي/ ب       )g x   

(II نعتبر الدالةf المعرفة على   2: بـ

8( )
1

xf x x
x


 


   

( )fC  اني لها في معلم متعامد ومتجانسǽالمنحنى الب , ,O i j
 

  

limأحسب )1 ( )
x

f x


limو   ( )
x

f x


 

2فان ؛  من xتحقȘ أنه من أجل Ȟل/ أ )2 2

. ( )( )
( 1)
x g xf x
x

 


 

  ثم شȞل جدول تغیراتها fاستنتج اتجاه تغیر الدالة / ب       

ن؛ دون حساب، )3 )عیّ ) ( )lim
x

f x f
x







 وفسر النتیجة هندسǽا 

ن أنّ المستقǽم )4 )بیّ ) ذا المعادلةy x مقارب مائل لــ( )fC 
)ادرس الوضع النسبي للمنحنى )5 )fC مǽة للمستقǼالنسǼ( )  

2:تحقȘ أنّ  )6

3(8 )( )
1

f 








ن حصر للعدد )، ثم عیّ )f   

ن معادلة للمماس )7 )عیّ )T للمنحنى( )fC 1عند النقطة ذات الفاصلة  
)أحسب )8 2)f   أنشئ( )fC ،( )T و( )  ) نــأخذ :( ) 3f   ( 
ا، حسب قǽم الوسȌǽ الحقǽقي )9 ًǽانǽناقش بm  شارة حلول ):المعادلة عدد وإ ) 1f x m     
  

f  فة علىدالة معرّ 1 بـــــ:   

4

( ) 1
1

f x x
x

   

( )fC  اني لها في معلم متعامد ومتجانسǽالمنحنى الب , ,O i j
 

  

 عند أطراف مجموعة تعرȄفها fأحسب نهاǽات الدالة )1

)أكتب )2 )f x  مة المطلقةǽدون رمز الق 

)أحسب )3 )f x ل جدول التغیراتȞوأدرس إشارتها ، ثم ش 

ن أنّ المنحنى  )4 )بیّ )fC ینȃمین مقارǽقبل مستقǽ( ) بجوار  و( ) بجوار 

)ادرس الوضعǽة النسبǽة لـ )5 )fC و( ) على المجال 1; و( ) على المجال ; 1   

أحسب/ أ      
0

( 1 ) ( 1)lim
h

f h f
h

     و
0

( 1 ) ( 1)lim
h

f h f
h

    ماذا تستنتج ؟  

  أعȌ تفسیرا هندسǽا لهذه النتیجة/ ب      

)1أكتب معادلتي نصفي المماسین/ ج       )T 2و( )T 0عند النقطة التي فاصلتها 1x     
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)أنشئ  )6 )fC ،( )،( )  ونصفي المماسین  

ا، حسب قǽم الوسȌǽ الحقǽقين  )7 ًǽانǽاقش بm  شارة حلول المعادلة ):عدد وإ ) 1f x m     

  
)الشȞل المقابل هو التمثیل البǽاني )fCالممثل للدالةf  والمعرفة  

)والمستقǽم  على )d  شمل النقطتینǽ ȑ(1;0)الذA و( 1;0)B     
)و )T مماس لـ( )fC 0النقطة ذات الفاصلة عند    

1علما أن؛ 1
2 2

f    
 

 ،1 3
2 2

f   
 

1و  1 0
2 2

f f         
   

  

(I  

ن نهاǽات )1   و عند fعیّ
)استنتج إشارة )2 )f x ل جدول تȞغیرات الدالة، ثم شf  
)استنتج أنّ المعادلة )3 ) 0f x   تقبل حلا وحیدا  طلب إعطاء حصرا لهǽ استنتج إشارة، ثم( )f x  
ن أن )4 )بیّ ) ( ) 2f x f x   
ن معادلة المستقǽم المق )5   و ارب المائل عندعیّ
)استنتج الوضع النسبي لـ  )6 )fC  مع( )T ماذا تستنتج؟ 

(II نعرف على المجال 1;  الدالةg  ما یليȞ:1( )
( )

g x
f x

  

)أحسب )1 )g x  بدلالة( )f x  و( )f x   
  ثم شȞل جدول تغیراتها ، gاستنتج اتجاه تغیر الدالة )2
  

(I نعتبر الدالةg المعرفة على  ما یليȞ :3( ) 6 12g x x x     

  gادرس اتجاه تغیر الدالة )1
ن أن المعادلة )2 )بیّ ) 0g x  ا حیث تقبل حلاً وحیدً 1,48; 1,47   م العدد  ثمǽاستنتج حسب ق

)إشارة  xالحقǽقي )g x   

(II نعتبر الدالةf المعرفة على   بـ :
3

2
6( )
2

xf x
x





   

( )fC  اني لها في معلم متعامد ومتجانسǽالمنحنى الب , ,O i j
 

  

limأحسب )1 ( )
x

f x


limو   ( )
x

f x


 

ن )2 2فان ؛  من xأنه من أجل Ȟل بیّ 2

. ( )( )
( 2)
x g xf x
x

 


 

  شȞل جدول تغیراتها و  fاتجاه تغیر الدالة ثم ادرس
ن أنّ المستقǽم/ أ )3 )بیّ ) ذا المعادلةy x مقارب مائل لــ( )fC 

2-1-2-3

2

3

-1

-2

0 1

1

x

y

(T) (d)

(Cf)

A

B



 

             
20 

)ادرس الوضع النسبي للمنحنى /ب        )fC مǽة للمستقǼالنسǼ( )  

ن أنّ  )4 )3بیّ )
2

f   ،  للعدد احصر  استنتجثم( )f   

)أنشئ )5 )fC   موǽالمستق( )  
  

: بـ  *المعرفة على fنعتبر الدالة
2 2

3
( 1)( ) xf x
x


  

( )fC  اني لها في معلم متعامد ومتجانسǽالمنحنى الب , ,O i j
 

  

limأحسب  )1 ( )
x

f x


limو   ( )
x

f x


و
0

lim ( )
x

f x


  

:  *من  xأثبت أنه من أجل Ȟل/ أ )2
2 2

4
( 1)( 3)( ) x xf x

x
    

  اتهاثم شȞل جدول تغیر  fاستنتج اتجاه تغیر الدالة/ ب       

ن أنه من )3 یّ ،*من  xأجل Ȟل  ب
2

3
2 1( ) xf x x
x


   

ن أن /أ )4 )بیّ )fC طلب تعیین معادلتهǽ ین أحدهما مائلȃقبل مقارǽ  
)ادرس وضعǽة/ ب        )fC ة إلى المقاǼالنسǼرب المائل( )   
)أرسم )5 ) و( )fC 

ا حسب قǽم الوسȌǽ الحقǽقي )6 ًǽانǽناقش بm  شارة حلول المعادلة )عدد وإ )f x mx  

  
  
  
  

 
 

 
 
 
 

  


