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النهايـــات
1- المستــــوى:   الثالثة علوم تجريبية  
2-الكفاءات المستهدفة:   

      ***  حساب نهاية منتهية او غير منتهية لدالة عند حدود مجالات التعريف.

     *** حساب نهاية باستعمال المبرهنات المتعلقة بالعمليات على النهايات او المقارنة وتركيب دوال

     *** دراسة سلوك تقاربي لدالة .

3- المدة اللازمة :   05 ساعات  

4- الوسائل التعليمية :   الكتاب المدرسي – الجزء الاول—مرجع في الدوال العددية--  
5-الأستاذ:   دداش خليل 
                                   بطاقة رقم 01: مفهـوم النهاية                      المدة اللازمة لدرس : ساعتان  
	المهـــارة
	الـــــــدرس
	الزمن
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بطاقة رقم 02: العمليات على النهايات                    المدة اللازمة لدرس : ساعتان  
	المهـــارة
	الـــــــدرس
	الزمن

	تذكير 

بعض نهايات 

الدوال المرجعية

نهاية دالة ناطقة

نهاية دالة كثير حدود

*نهاية مجموع
دالتين 

*نهاية جداء

دالتين 

*نهاية حاصل

قسمة دالتين 

نهاية دالة كثير حدود
* نهاية دالة ناطقة 
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 بطاقة رقم 03: نهاية دالة مركبة-النهايات بالمقارنة       المدة اللازمة لدرس : ساعتان  
	المهـــارة
	الـــــــدرس
	الزمن

	تذكير 

نهايات 

الدوال المركبة
نهايات بالمقارنة
*نهايات بالمقارنة
نهاية دالة مركبة
النهايات بالمقارنة
النهايات بالمقارنة
التقويم 
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2- استنتج نهايتي الدالة 
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مثــــال 01:

***أحسب النهاية: 
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نلاحظ أن 
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وبما أن 
[image: image244.wmf](

)

lim0

x

ux

®+¥

=

 و
[image: image245.wmf](

)

0

lim0

x

vx

®

=

  فإن : 
[image: image246.wmf](

)

lim0

x

fx

®+¥

=


مبرهنة 02: 
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 دوال  و
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ملاحظة  يمكن تمديد المبرهنة الى حالة 
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 و عند عدد حقيقي .
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مبرهنة 03:
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 دوال  و
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 عدد حقيقي  إذا كانت 
[image: image261.wmf](

)

lim

x

gx

®+¥

=+¥

 ومن اجل 
[image: image262.wmf]x

 كبير بالقدر الكافي 
[image: image263.wmf](

)

(

)

gxfx

£

 فإن 
[image: image264.wmf](

)

lim

x

fx

®+¥

=+¥


ملاحظة  يمكن تمديد المبرهنة الى حالة 
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 و عند عدد حقيقي .
مبرهنة 04:
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 دوال  و
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 عدد حقيقي  إذا كانت 
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ملاحظة  يمكن تمديد المبرهنة الى حالة 
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 و عند عدد حقيقي

مثــــال03:

من اجل كل 
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المستــــوى:   الثالثة علوم تجريبية                        بطاقة رقم 04: الإستمرارية          المدة اللازمة لدرس : ساعتان  
	المهـــارة
	الـــــــدرس
	الزمن

	تقويم تشخيصي 
تعريف الاستمرارية
* تقويم تكويني  

* تقويم تكويني  

* تقويم تحصيلي  

 
	تمرين 01:

لتكن
[image: image281.wmf]f

 الدالة المعرفة على :
[image: image282.wmf][
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   1-مثل بيانيا الدالة
[image: image284.wmf]f

 .هل تقبل الدالة
[image: image285.wmf]f

 نهاية عند 0؟

   2- هل الدالة 
[image: image286.wmf]f

 مستمرة على المجال : 
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 ؟ أذكر مجالا تكون فيه الدالة مستمرة.

الحل: 1-
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   ** أنظر الشكل .لدينا من جهة  
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   اذن الدالة
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 لا تقبل الدالة
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 نهاية عند 0.
2- الدالة 
[image: image293.wmf]f

 غير مستمرة عند 0 وبالتالي فهي غير مستمرة على المجال : 
[image: image294.wmf][
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     الدالة 
[image: image295.wmf]f

 مستمرة مثلا على المجال : 
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تعريف: 
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 دالة مجموعة تعريفها 
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 و 
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 عدد حقيقي غير معزول من 
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 القول أن الدالة 
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 مستمرة عند 
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 يعني أن نهاية الدالة 
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 عند 
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 هي 
[image: image306.wmf](

)

fa


               **  
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 مستمرة عند 
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ملاحظة:  القول أن 
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 مستمرة على مجال 
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  يعني أن 
[image: image312.wmf]f

 مستمرة عند كل عدد حقيقي من 
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التفسير البياني : تكون الدالة
[image: image314.wmf]f

 مستمرة على مجال 
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  عندما يمكن رسمها على هذا المجال دون رفع القلم .
مثــــال 01: 
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  هل الدالة الممثلة في الشكل  مستمرة على المجال 
[image: image317.wmf][
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مثــــال 02:   
لتكن
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 الدالة المعرفة على :
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   1-مثل بيانيا الدالة
[image: image321.wmf]f

 .هل تقبل الدالة
[image: image322.wmf]f

 نهاية عند 0؟

   2- هل الدالة 
[image: image323.wmf]f

 مستمرة على المجال : 
[image: image324.wmf]]
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 ؟ 
** خواص :( تقبل بدون برهان)

 نقبل بأن كل الدوال المقررة في هذا المستوى والمحصل عليها بالعمليات على الدوال المألوفة 

أو بتركيبها مستمرة على كل مجال من مجموعة تعريفها.
** نتائج:

  ** الدوال المرجعية مستمرة على مجال تعريفها.

   ** الدوال كثيرات الحدود ، SIN، COS مستمرة على R.

    ** الدوال الناطقة ( حاصل قسمة كثيري حدود) مستمرة على مجال تعريفها.

أمثلة :

· الدالة : 
[image: image325.wmf]3
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  مستمرة على R.
· الدالة 
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 مستمرة على
[image: image327.wmf]]
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المستــــوى:   الثالثة علوم تجريبية                بطاقة رقم 05: مبرهنة القيم المتوسطة       المدة اللازمة لدرس : ساعتان  
	المهـــارة
	الـــــــدرس
	الزمن

	تقويم تشخيصي 

مبرهنة القيم المتوسطة 
التفسير البياني 
مبرهنة القيم المتوسطة 
** المعادلة 
[image: image328.wmf](
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 :
* تقويم تكويني  

* تقويم تحصيلي  

 
	تمرين 01:

لتكن
[image: image329.wmf]f

 الدالة المعرفة على :
[image: image330.wmf]R

 ب: 
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   1- باستعمال برمجية مناسبة مثل بيانيا الدالة
[image: image332.wmf]f
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   2- هل الدالة 
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 مستمرة على المجال : 
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   3- احسب :
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   4- من خلال قراءتك للمنحنى 
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 تقبل حلا على المجال : 
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الحل: 1-


[image: image341.png]


 
2- بما أن 
[image: image342.wmf]f

 دالة كثير حدود فهي دالة مستمرة  على المجال : 
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4-  نعم .

** مبرهنة القيم المتوسطة :( تقبل بدون برهان)
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 دالة معرفة ومستمرة على المجال 
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 من أجل كل عدد حقيقي 
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 محصور بين 
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  ، يوجد على الأقل عدد حقيقي 
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 محصور بين 
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 و
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 بحيث : 
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التفسير البياني : 
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 دالة معرفة ومستمرة على المجال 
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 منحناها البياني في معلم 
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من اجل كل عدد حقيقي 
[image: image359.wmf]k

 محصور بين 
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 و 
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 .المستقيم 
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 ذو المعادلة 
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 يقطع على الأقل مرة واحدة المنحنى 
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 في نقطة فاصلتها 
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 محصور بين 
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 و
[image: image367.wmf]b
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بالنسبة للشكل 
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 يقطع 
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 في ثلاث نقط فواصلها على الترتيب : 
[image: image370.wmf]123
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 حالة خاصة :
 إذا كانت 
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 دالة معرفة ومستمرة على المجال 
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( 0 محصور بين 
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 و 
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) يوجد على الأقل عدد حقيقي 

 
[image: image378.wmf]c

 محصور بين 
[image: image379.wmf]a

 و
[image: image380.wmf]b

 بحيث : 
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 . أي أن 
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 تنعدم مرة على الأقل على المجال 
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 ** المعادلة 
[image: image384.wmf](
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[image: image385.wmf]f

 دالة معرفة ومستمرة على المجال 
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 من أجل كل عدد حقيقي 
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 محصور بين 
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)

fb

  ** للمعادلة 
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 على الأقل حلا 
[image: image391.wmf]c

 محصور بين 
[image: image392.wmf]a

 و
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** ملاحظة :
 مبرهنة القيم المتوسطة تؤكد وجود حلا على الأقل اما تعيين الحلول اوالقيم المقربة لها فيتم بإتباع خوارزميات مختلفة. 

مثال :

   لتكن
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 الدالة المعرفة على :
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 ب: 
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   1-
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  دالة كثير حدود معرفة ومستمرة على المجال 
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  العدد 0 محصور بين 
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 على الأقل حلا 
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 محصور بين 
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** الدوال المستمرة والرتيبة تماما على المجال 
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 دالة معرفة ومستمرة و رتيبة تماما على المجال 
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 من أجل كل عدد حقيقي 
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  ** للمعادلة 
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 حلا وحيدا
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 في المجال 
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.الإشتقاقية 
بطاقة رقم 01:الإشتقاقية
1- المستــــوى:   الثالثة علوم تجريبية                                                                               الأستاذ : 
2-الكفاءات المستهدفة:    *** التذكير بالنتائج المحصل عليها في السنةالثانية                                   المدة اللازمة لدرس : ساعة
	المهـــارة
	الـــــــدرس
	الزمن

	العدد المشتق 

تقويم تكويني

معادلة المماس

تقويم تكويني

المماس الموازي لحامل محور التراتيب

تقويم تكويني


	نتيجة 01:
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 دالة معرفة على المجال 
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 نقول ان 
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 إذا قبلت النسبة 
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 نهاية محدودة عند ما يؤول 
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 الى 0. تسمى هذه النهاية العدد المشتق للدالة
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 عند
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مثال 01:
 أدرس قابلية اشتقاق الدالة 
[image: image430.wmf]f

 عند 
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