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1. تذكير بالدرس الماضي  (5د).








1.وضعية الانطلاق:  - تذكير بالمتتاليات المحدودة والمتتاليات الرتيبة





2. أنشطة (مقترح)


1|� EMBED Equation.DSMT4  ��� متتالية معرفة على� EMBED Equation.DSMT4  ��� ب: � EMBED Equation.DSMT4  ���


عين الدالة� EMBED Equation.DSMT4  ��� المرفقة حيث: � EMBED Equation.DSMT4  ���


أحسب� EMBED Equation.DSMT4  ��� ثم استنتج� EMBED Equation.DSMT4  ���.


2|� EMBED Equation.DSMT4  ��� متتالية حسابية حدها الأول� EMBED Equation.DSMT4  ��� وأساسها� EMBED Equation.DSMT4  ���.


أوجد عبارة الحد العام� EMBED Equation.DSMT4  ���.


أحسب المجموع: � EMBED Equation.DSMT4  ���


عين النهاية: � EMBED Equation.DSMT4  ���


الكفاءة القاعدية: مفهوم متتالية عددية متقاربة ونهاية غير منتهية لمتتالية عددية








3| نهاية متتالية


1.المتتاليات المتقاربة (تعريــف 1)


� EMBED Equation.DSMT4  ���متتالية عددية و� EMBED Equation.DSMT4  ��� عدد حقيقي.


نقول أن� EMBED Equation.DSMT4  ��� هو نهاية المتتالية� EMBED Equation.DSMT4  ��� إذا وفقط إذا كان كل مجال مفتوح يشمل� EMBED Equation.DSMT4  ��� فهو يشمل أيضاً كل حدود المتتالية� EMBED Equation.DSMT4  ��� ابتداء من رتبة معينة. ونكتب� EMBED Equation.DSMT4  ��� أو� EMBED Equation.DSMT4  ���  (مع العلم أن النهاية لا تحسب إلا عند� EMBED Equation.DSMT4  ���)


في هذه الحالة نقول أن المتتالية� EMBED Equation.DSMT4  ��� متقاربة.


 ملاحظات:


إذا كانت� EMBED Equation.DSMT4  ��� متتالية متقاربة فان نهايتها وحيدة. وغالبا يطلب حساب نهاية متتالية بدون التحديد عند� EMBED Equation.DSMT4  ���


إذا كانت� EMBED Equation.DSMT4  ��� متتالية غير متقاربة فهي متباعدة (أي نهايتها غير منتهية أو غير موجودة) مثلاً:


         � EMBED Equation.DSMT4  ��� متتالية معرفة على� EMBED Equation.DSMT4  ��� كما يلي: � EMBED Equation.DSMT4  ���


         إن� EMBED Equation.DSMT4  ��� غير موجودة ومنه� EMBED Equation.DSMT4  ��� متتالية متباعدة.


2.المتتاليات ذات الحد العام� EMBED Equation.DSMT4  ��� (خاصية)


لتكن المتتالية� EMBED Equation.DSMT4  ��� المعرفة كما يلي: � EMBED Equation.DSMT4  ���. حيث� EMBED Equation.DSMT4  ��� دالة معرفة على مجال من الشكل� EMBED Equation.DSMT4  ��� حيث� EMBED Equation.DSMT4  ��� عدد حقيقي،� EMBED Equation.DSMT4  ��� أو� EMBED Equation.DSMT4  ���. إذا كانت� EMBED Equation.DSMT4  ��� فان� EMBED Equation.DSMT4  ���.





ملاحظة: كل العمليات على النهايات الخاصة بالدوال تبقي صحيحة للمتتاليات.




















تطبيق 1:  نعتبر المتتالية� EMBED Equation.DSMT4  ��� المعرفة على� EMBED Equation.DSMT4  ���. أثبت أن المتتالية� EMBED Equation.DSMT4  ��� متقاربة.


نلاحظ أن� EMBED Equation.DSMT4  ��� حيث� EMBED Equation.DSMT4  ��� دالة معرفة على� EMBED Equation.DSMT4  ��� ب: � EMBED Equation.DSMT4  ���


ولدينا� EMBED Equation.DSMT4  ��� ومنه� EMBED Equation.DSMT4  ���


 نستنج أن المتتالية� EMBED Equation.DSMT4  ��� متقاربة نحو العدد� EMBED Equation.DSMT4  ���








2. تعيين نهاية متتالية عددية وتعريف المتتالية المتقاربة (8د)








الكفاءة القاعدية: دراسة المتتاليات المتقاربة انطلاقا من نهاية متتالية عددية.








3. مفهوم متتالية عددية متقاربة والمتتالية المتباعدة (8د)








4. تعيين نهاية متتالية بتعيين نهاية الدالة المرفقة لها (7د)








تطبيق 2:  نعتبر المتتالية� EMBED Equation.DSMT4  ��� المعرفة على� EMBED Equation.DSMT4  ���. هل المتتالية� EMBED Equation.DSMT4  ��� متقاربة؟


نلاحظ أن� EMBED Equation.DSMT4  ��� حيث� EMBED Equation.DSMT4  ��� دالة معرفة على� EMBED Equation.DSMT4  ��� ب: � EMBED Equation.DSMT4  ���


ولدينا� EMBED Equation.DSMT4  ��� ومنه� EMBED Equation.DSMT4  ���


 نستنج أن المتتالية� EMBED Equation.DSMT4  ��� غير متقاربة (متباعدة)








1.نهاية متتالية    	                                                                                                                                                                                                      Tous Droits réservés à Moumna Abdelkrim








3.الرتابة والتقارب(مبرهنة 1)


إذا كانت متتالية متزايدة ومحدودة من الأعلى فإن هذه المتتالية متقاربة


إذا كانت متتالية متناقصة ومحدودة من الأسفل فإن هذه المتتالية متقاربة


ملاحظة: تسمح المبرهنة أعلاه بإثبات تقارب متتالية دون حساب نهاياتها


4.الرتابة والتقارب(مبرهنة 2)


� EMBED Equation.DSMT4  ��� متتالية هندسية حدها الأول� EMBED Equation.DSMT4  ��� واساها� EMBED Equation.DSMT4  ���.


إذا كان� EMBED Equation.DSMT4  ��� وَ� EMBED Equation.DSMT4  ��� فان� EMBED Equation.DSMT4  ��� والمتتالية� EMBED Equation.DSMT4  ��� متباعدة.


إذا كان� EMBED Equation.DSMT4  ��� وَ� EMBED Equation.DSMT4  ��� فان� EMBED Equation.DSMT4  ��� والمتتالية� EMBED Equation.DSMT4  ��� متباعدة.


إذا كان� EMBED Equation.DSMT4  ��� فان� EMBED Equation.DSMT4  ��� والمتتالية� EMBED Equation.DSMT4  ��� متقاربة.


إذا كان� EMBED Equation.DSMT4  ��� فان المتتالية� EMBED Equation.DSMT4  ��� متباعدة (النهاية غير موجودة).


إذا كان� EMBED Equation.DSMT4  ��� فان� EMBED Equation.DSMT4  ��� والمتتالية� EMBED Equation.DSMT4  ��� متقاربة.


أمثلة:


� EMBED Equation.DSMT4  ��� متتالية عددية معرفة على� EMBED Equation.DSMT4  ��� ب: � EMBED Equation.DSMT4  ���.


� EMBED Equation.DSMT4  ��� متتالية هندسية حدها الأول� EMBED Equation.DSMT4  ��� واساها� EMBED Equation.DSMT4  ���. وعليه� EMBED Equation.DSMT4  ��� لأن� EMBED Equation.DSMT4  ���.


� EMBED Equation.DSMT4  ��� متتالية عددية معرفة على� EMBED Equation.DSMT4  ��� ب: � EMBED Equation.DSMT4  ���.


� EMBED Equation.DSMT4  ��� متتالية هندسية حدها الأول� EMBED Equation.DSMT4  ��� واساها� EMBED Equation.DSMT4  ���. وعليه� EMBED Equation.DSMT4  ��� لأن� EMBED Equation.DSMT4  ��� وَ� EMBED Equation.DSMT4  ���





تطبيــــق 3: 


   لتكن� EMBED Equation.DSMT4  ��� متتالية معرفة بحدها الأول� EMBED Equation.DSMT4  ��� والعلاقة: � EMBED Equation.DSMT4  ���


ولكتن المتتالية� EMBED Equation.DSMT4  ��� المعرفة كما يلي: � EMBED Equation.DSMT4  ���


أثبت أن المتتالية� EMBED Equation.DSMT4  ��� متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول.


عين نهاية المتتالية� EMBED Equation.DSMT4  ���.








4. إعادة الاستثمار: أنجز التمارين:  24-26-28-30 الصفحـــ{25}ـــة





7. أمثلة عن طريقة تعيين نهاية متتالية هندسية (10د)








6. مختلف فواعد حساب نهاية متتالية هندسية (10د)








8. تعيين نهاية متتالية هندسية (8د)





5. العلاقة بين الرتابة وتقارب متتالية (5د)





نهاية متتالية	                                                                                                                                                                                                       Tous Droits réservés à Moumna Abdelkrim








1.3. اتجاه تغير متتالية: 


  � EMBED Equation.DSMT4  ��� متتالية معرفة على� EMBED Equation.DSMT4  ���:


إذا كان� EMBED Equation.DSMT4  ��� من أجل كل عدد طبيعي� EMBED Equation.DSMT4  ���، نقول أن المتتالية متزايدة تماماً.


إذا كان� EMBED Equation.DSMT4  ��� من أجل كل عدد طبيعي � EMBED Equation.DSMT4  ���، نقول أن المتتالية متناقصة تماماً.


إذا كان� EMBED Equation.DSMT4  ��� من أجل كل عدد طبيعي� EMBED Equation.DSMT4  ���، نقول أن المتتالية ثابتة.


 ملاحظة: عندما نستبدل الرمز� EMBED Equation.DSMT4  ��� أو� EMBED Equation.DSMT4  ��� بالرمز� EMBED Equation.DSMT4  ��� أو� EMBED Equation.DSMT4  ��� نقول إن المتتالية� EMBED Equation.DSMT4  ��� متزايدة أو متناقصة.


متتالية رتيبة: نقول عن متتالية أنها رتيبة إذا وفقط إذا كانت متزايدة (تماما) أو متناقصة (تماما).


طريقة: لدراسة اتجاه تغير متتالية� EMBED Equation.DSMT4  ��� يمكن أن ندرس إشارة� EMBED Equation.DSMT4  ���








2.3.اتجاه تتغير متتالية حسابية: 


� EMBED Equation.DSMT4  ��� متتالية حسابية حدّها الأول� EMBED Equation.DSMT4  ��� وأساسها� EMBED Equation.DSMT4  ��� حيث:


إذا كان� EMBED Equation.DSMT4  ��� موجباً تماما فالمتتالية متزايدة تماماً.


إذا كان� EMBED Equation.DSMT4  ��� سالباً تماما فالمتتالية متناقصة تماماً.


إذا كان� EMBED Equation.DSMT4  ��� منعدماً فالمتتالية ثابتة.


ملاحظة: معامل توجيه المستقيم في كل تمثيل لمتتالية حسابية هو أساس المتتالية الممثلة.


أمثلة: أدرس تغيرات كل من:� EMBED Equation.DSMT4  ��� و� EMBED Equation.DSMT4  ��� 








3.3.اتجاه التغير لمتتالية هندسية: 


  � EMBED Equation.DSMT4  ��� متتالية هندسية حدّها الأول� EMBED Equation.DSMT4  ��� وأساسها� EMBED Equation.DSMT4  ��� بحيث� EMBED Equation.DSMT4  ��� لدينا:


إذا كان� EMBED Equation.DSMT4  ��� فالمتتالية متزايدة تماماً.


إذا كان� EMBED Equation.DSMT4  ��� فالمتتالية متناقصة تماماً.


إذا كان� EMBED Equation.DSMT4  ��� فالمتتالية ثابتة.


  � EMBED Equation.DSMT4  ��� متتالية هندسية حدّها الأول� EMBED Equation.DSMT4  ��� وأساسها� EMBED Equation.DSMT4  ��� بحيث� EMBED Equation.DSMT4  ��� لدينا:


إذا كان� EMBED Equation.DSMT4  ��� فالمتتالية متناقصة تماماً.


إذا كان� EMBED Equation.DSMT4  ��� فالمتتالية متزايدة تماماً.


إذا كان� EMBED Equation.DSMT4  ��� فالمتتالية ثابتة.


ملاحظة: إذا كان� EMBED Equation.DSMT4  ��� سالب فان المتتالية الهندسية ليست رتيبة (ليست متزايدة ولا ليست متناقصة)








أمثلة: أدرس تغيرات كل من:� EMBED Equation.DSMT4  ��� و� EMBED Equation.DSMT4  ��� المعرفتان على� EMBED Equation.DSMT4  ���:


لدينا� EMBED Equation.DSMT4  ��� من الشكل� EMBED Equation.DSMT4  ��� وهي متتالية هندسية حيث: � EMBED Equation.DSMT4  ���و� EMBED Equation.DSMT4  ���


بما أن� EMBED Equation.DSMT4  ��� موجب و� EMBED Equation.DSMT4  ��� فان المتتالية� EMBED Equation.DSMT4  ��� متزايدة تماماً








13.دراسة اتجاه تغير متتاليات هندسية (8د)





12.دراسة اتجاه تغير متتاليات حسابية (8د)





الكفاءة القاعدية: تعريف متتالية هندسية وعبارة الحد العام، مجموع حدود متتابعة لمتتالية هندسية








11.دراسة اتجاه تغير متتاليات عددية (5د)





3. مراجعة المتتاليات العددية	                                                                                                                                                                                                       Tous Droits réservés à Moumna Abdelkrim
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