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 

 

 

PGCDPPCM 

 
 

 
 

 
 

 
 

 

  abna bn 

a b n   
abn 

 

a b n   b c n   a c n    

a b n   c d n   a c b d n     a c b d n      

a b n   a k b k n     k a k b n     k 

a b n   p pa b n   p 

a b n   a k n b n    a b k n n     

0a n m   0a n   0a m   m n 

0a b n    0a n   0b n   n 

  خواص

   ; ;PGCD a b PGCD b ra brab. 

   ; ;PGCD k a k b k PGCD b r k  
   ; ;PGCD a b PPCM a b a b   

 ;PGCD a b d\d a\d b
a d a
b d b


 





 ; 1PGCD a b  

     ; ;PGCD k a k b k PGCD a bk  

 ; 1PGCD a b  ; 1nPGCD a b n  

 ; 1PGCD a b  ; 1n nPGCD a b n  

 ; 1PGCD a b  ; 1PGCD a c  ; 1PGCD a b c  

abxy1a x b y  

abcab cabac 

papp 1 1pa   
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
 
01

 n134n 22n  

02
 ab 1b  1a b؟

03
ab 

1 3
a b 

233 3a b3 3
a b 

 
04

1n37a2an 

2x35201812x 
x1835 

05
n3 
 5n 2n 3n 9n 

06
  ;x y  

12 2 65 0x y   

22 29 65 0x y   

35 3 80x y x y   
 
 

أتمنى لكم التوفیق الأستاذ توامي عمر في خدمتكم
touami.omar@gmail.com
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 

07 
1468 

2x3 22 468 0x x   

08 
110 
2x2 3 5 7n mx      
 x15 
 

09 
n23 10 15a n n  2b n 15c n  

1nab 

 

10 
2nbc 

 

11 

1n2
1

n
n




 

2aa232a 
a 

 

12 
naa1n 2 3n n  

1a2 2 1n n a3 2n  

2a5 

3a؟

13 
n 
12 5 4n n 2 3 2n n 1n  
2n23 15 19n n 1n  

أتمنى لكم التوفیق الأستاذ توامي عمر في خدمتكم
touami.omar@gmail.com
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3n23 15 19n n 2 3 2n n  

 
14 

1 1452880 
 1442880 

2n2900n20156n12 
 

15 
 n1317

45254145n 
 

16 
1 182;126PGCD 

2182 126 14   
 

17 
ab 

1a 2a bab 

  2;PGCD a a b ;PGCD a b 

2   ;2 3 ;PGCD a b a b PGCD a b   
 

18 
  ;a b  

1
 
96

; 12

a b

PGCD a b

 
 

2
 
360

; 6

a b

PGCD a b

 
 
3

 

2 2 1575

; 5

a b

PGCD a b

  



 

 
19 

ab 
7 5x a b 4 3y a b  

1   ; ;PGCD x y PGCD a b 

2 ; 
   

 
7 5 4 3 1300

; 5PGCD

   

 

   



 

أتمنى لكم التوفیق الأستاذ توامي عمر في خدمتكم
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 
20 

1n13 5a n 1b n  
 3 8a b  

 na
b
 

2n 

  ;PGCD a b8 

 n ;PGCD a b 
 

21 
 3 
2015 1830 19625 16 2015 2    ,   1954 33n n   n 

 
22 

1n 310 1 37n  
210 20 3010 10 10 37 

 
23 

 n 
1 22 5 4 1 1n n n   2   4 1 0 3n n  3 2 1 3 13 5 2 0 17n n    

 
24 

1n7n9 
22012 2013 20146568 16 5 8  9. 
3n 325 25 5 0 9n n   

 
25 

1n5n3n11

25 3n n11 
3n 5 3 16 0 11n n   

 
 
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touami.omar@gmail.com
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 
26 

1n3n n3 
2abc3 
 2 2 2a b c 3 

 
27 

 n 

1 2 3 0 5n  2 3 1 0 7n n  3 
 

2 3

3 4

n

n

 
 

 

 
28 

 n 
1 5 0 1n n  2 3 18 0 2n n  3 2 3 5 0 1n n n    

 
29 

1 46510611 
 406 155 
2a 17 55a b 40 1 55a  
  33 55b a 

 
30 

1n3n11 
22014 20131989 8 2 11 

3n 5 125 3 1 0 11

3 47

n n

n

   


 
 

 
31 

1 n3n10 
 10 2001 142263 9 7  
2 n   2 1 2 13 9 7 1 3 10n n nn n     
 n 2 13 9 7 0 10n nn    

 

أتمنى لكم التوفیق الأستاذ توامي عمر في خدمتكم
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http://touamimaths.webnode.fr
 
32 

1n3n4n7 
2n 3 2 6 12 2006 1424n n  7 
3n2 3 3 4n n

nu     
 nns0 1 ...n ns u u u    
 nns7؟

 
33 

1n7n10 
 k 4 4 1 4 2 4 37 7 7 7k k k k    10 
2n21 7 7 ... 7n

nS      
 n 4 10n nS S  
 nnS10

 
34 

nn xyz7n zyx11 

35 
abc1 a b c   
 abcabca46b c 555bc  

 
36 

9n1271n x 
1xn8 
2xn11 

 
37 

xy27 85n x y 
311 
 

38 
1x 3 0 7x  0 7x  
2NN 1 1 0...n nN a a a a1 1' ...n nN a a a 
 N70' 2N a7 

أتمنى لكم التوفیق الأستاذ توامي عمر في خدمتكم
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3105154263572 
7 

 
39 

N1 1 0...n na a a a 
1N11 0 1 2 ... 1

n

na a a a     
11 
211؟ 
 72792973 43141408431 531745586910 

 
40 

a1a  
1   2 21 1a a a a    
210101111 
1a  

 
41 

1a1a a100111 
21a 100111 
31012 

 
42 

n1n 2 1a n  

1a2 2n 2 2n n 22 2n 4n 
 5a  
2a 2 2u n n  2 2 2v n n 2x u 
2y v 
 

43 
 
1n9n11

22012201111 
3n15 1 10 20124 9 4 2011 2011n n   11 
4n 20122011 2 2n 11 
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44 

x1y 
Ax5566A  
1    25 6 1x x xy   25 6 2 2A x y   
 xyx12A 
 
2 584. 

 aba b
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 
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 S
 
 
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xℤx  

1153 S 

20x Sx S
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 

3 S 
4153 
76 
500600؟ 
 

46 
n5 
1ab2a n 2 3b n  
 ab؟ 
 ab75n 7 
 n ; 7PGCD a b  
2pq22 7 15p n n  2 7 10p n n   
 pq5n  
 nn ;PGCD p q 

 
 
 
 
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n2 3 4 5 6n n n n n

nA      
1 4 3 7  3 6 7A  
2n2n3n7 
3n1nA 72011A7 
41432A7؟ 

 
48 

n711 00n   

1n3 
2n5 
 n15
34 n

 
49 

1n2n n  2n   
 n   ; ;PGCD PGCD n   

  ;PGCD   

2ab3 23 5 2a n n n  23 8 4b n n   

  3 2n ab 

 n ;PGCD a b 3 2n  2 3 2n  

  ; 41PGCD a b  
 
50 

1    23 3 9 16n n n  n  
n33 11 48n n 3n  

 n23 9 16n n  
2abc

   ; ;PGCD a b PGCD bc a b  
3n2 

   33 11 ; 3 48; 3PGCD n n n PGCD n    
4 48 

2011

2010
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 n
33 11

3
n n

A
n





 

 
51 

 Exy3 21 78x y  

1  E2ℤ 
  ,x y2ℤ E 5 7x  
 E 
2 n5n7 
  ,x y2ℕ E 5 5 3 7x y  

 
52 

1n32 14 2n n   3n   
    ; ;10PGCD PGCD   
  ;PGCD   
 n ; 5PGCD    
2 n4n11 

 n
 

 

54 4 0 11

2 10

n n n

n

   



 

 
53 

1xk    2 11 1 ... 1k kx x x x x       
2dndn 

 a1da 1na  
 20102 17639 
3  63;60PGCD 
    63 60 3 31 1 1a a a a     
  63 60 31; 1 1PGCD a a a    
  63 602 1;2 1PGCD   

 
 
 
 
 

2013

2008
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 
54 

1 n 2 27 0 1n n   

  ;a b    24b a a b   
 24 
210141 3403  
  

  ;a b
2 2 24

9

b a

a b 

  


 
 

3 20131434 
671478 
 2 ;x y2013 1434 27x y  

 
55 

1n33 1n 13 

2n3 13 3n  3 23 9n  13 
3n3n132010200513 
4p2 33 3 3p p p

pA    
 3p npA13 
 3 1p n pA13 
 pA133 2p n  
5ab3 
1001001000a 1000100010000b 

 abpA 
 ab13 
 

56 
 nx ny0 1x 0 8y n 

1

7 1
1

3 3n n nx x y   1

20 8
5

3 3n n ny x y   . 

 ; ;O i j
 

 5 3 0x y   

1n ;n n nM x y  

 n1 4 2n nx x   

2nnx ny  

2013

2010
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3 ;n nPGCD x y dd 

4n5 2
4

3 3
n

nx    

 n5 4 2n 6 
 
57 

n2n xyz 
 2 2 2 2 1 2n nx y z        

I 
12n 135 
23n  
 mrm8R 
2m8 
 
 
 xyz 2 2 2 7 8x y z  ؟ 

II3n  
xyz 2 2 2 2 1 2n nx y z        

1xyz 
2xyz 
  2 2 2 1 4x y z    
3xyz 
 k 2 0 2k k  
  2 2 2 3 8x y z   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

76543210r
R
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 
58 

1n2n3n4n7 
22013 2014 20152 3 4 7 
3k  3 1 6 55 2 5 28 0 7k k     
4 3 210 4 22 0 7n n n   
5n 2 3 4 2 7n n n  0 25n  
6n      2 3 24 3 9 4 2 2 1 3 7n n nn n      
7n   2 34 3 9 4 0 7n nn    n8 
21 3 3 .... 3n

nS     21 3 3 .... 3n
nP      

8n2 nS7 
9nnP73 
10  2 3 4 .... n

n n n nL n C C C C      2 1nL n n   
  M n  0 1 2 11 2 2 2 3 2 .... 2nM n n          
11n    1 1 2nM n n   
12n 1n 3  1M n  
7 
13n    3M n L n n 7 
 1009 
 
14 
153n7 

 
 
 
 

 
 
 

أتمنى لكم التوفیق الأستاذ توامي عمر في خدمتكم
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
 
01

n2 3 2a n n   
 na؟ 

02
n2 8 15n n  

03
1173 
2 ;x y2 2 173x y  
3p ;x y2 2x y p .

 
04

1   2 21 1a a a a    
2a4 2 1a a ؟

05
4 5 22 3 5 7 11a     3 22 3 7 11b     

 abab؟

06
a2 
 p2apa 
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 

07 
2 1pN  p  

1an12 11 ... na a a     
21na 2a  
3n2 1n  

4p2 1p p

08 
ab4 44N a b  
1   2 2 2 22 2 2 2N a b ab a b ab     
22b N 
31b N؟ 
4 4 12051207 4 

09 
ab2 3a bn  
1n 
2n2nn

 

10 
n8 112 2 2n k

8 11 22 2 2n k   
1   2 48 48n k k   
2aba b n 2 48a k 2 48b k  
 2 2 1 96b a b   
396n

 

11 
n 
  ;2 1PPCM n n  2 2;4 2PPCM n n 
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 

12 
n 
  ;PPCM a b   2 23 1 7 1n na      3 1 7 1n nb    

13 
n3   2 26 24 9a n n     2 23 3 18 6b n n n n     
1       2 2, 4 9 6,3PPCM a b n n PPCM   
2 ,PPCM a b

 
14 

 n1434. 

15 
1 52,36,28PPCM 
2n283652 

253349

 

16 
  ;a b 

1
 
32

; 110

a b

PPCM a b

 
 

2
   
0

; ; 77

a b

PPCM a b PGCD a b


  


 

3
   
105

; 12 ;

a b

PPCM a b PGCD a b

 
 

4
 

   
2 ; 25

; 20 ; 50

PGCD a b

PPCM a b PGCD a b

 


 


 

 

17 
11980 

2ab   2 2
; 5 ; 1980PPCM a b PGCD a b        
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 

18 
nm2 3a n m 3 5b n m  
15 3n a b 2 3m b a  
2   , ,PGCD a b PGCD n m 
32 3n 3 5n ؟ 

 
19 

  ;a b 
2 91 588 0x x   

 
20 

 
  3 210 60 110 60p x x x x     26 18 12q x x x   

1  1p  2p  
 abx        1 2p x x x ax b    
  q x 
2n 
  5 15;3PGCD n 13؟ 
  5 15;3 3PGCD n  n3 
 n p n q n
 

21 
1319 
2ab 

    
   

2 3 5 5 2

3 2 3 5

a a b a b

b a b a b

    
    
 

 ab3 5a b2a b 

3 ;a b   
 

3 5 2 1276

2 ,

a b a b

ab PPCM a b

   
 
 
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22 
n26 18 12a n n  3 24 12 8b n n n   
1ab. 
2        , 2 1 2 3,2PGCD a b n n PGCD n    
 n ,PGCD a b 
 n ,PPCM a b 

23 
xy3 1x n 7 6y n  
1aba x b yn 
2xy ; 11PGCD x y  
3n ; 11PGCD x y  

24 
ab22 5 8a n n  1b n  
11n 2 3n 
2nab 
3nba 
4n 3 8; 1 5PGCD n n   3 8; 1 70PPCM n n   

25 
ab9 4a   2b    
1   ; ;PGCD a b PGCD   
29 4 2 1  
  29 4;18 19 5 1PGCD       
39 4 2 1  

 
26 

1ab2 2a ba b 
2 ;x y22 2 325x y  ; 30PPCM x y  
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27 
1xyx yx y 
2215 229 30    
3xy 
  ;x y   2 215 229x y x y   

 
28 

n4 2 1A n n   
1A 
2 
3nA 

 
29 

11681108 
2xy1681 108 1x y  
31681 108 5x y  

 
30 

12   18 1 27 1x y   

2 ;x y215x y   

31 
 1a   

12a1a .

22 2 1 1a x a y   

 
32 

1 3 21 28    
2abcdera
r328a e b  

rabcde 

 
أتمنى لكم التوفیق الأستاذ توامي عمر في خدمتكم

touami.omar@gmail.com



http://touamimaths.webnode.fr

33 
1199614972994 
2xy1996 1497 2994x y 1 
 x3y21 
  ,x y1950x y 
 

34 
1225180 
2 225 180 90x y 1 
311 2x y   
4ab5225244206

ab

35 
 

  ,x y  ....43 13x y     
1 3 , 10    
    
2N60 5 
 43 13    
 N
 

36 
17654591683 
2 765 459 1683x y xy 
  ;x y10x y 

 
37 

xy 4 9 319 ..... Ix y  
1 82,1 I 
  I 
2 ,a b 2 24 9 319 ..... IIa b  
3 0 0,x y I0x0y
 

أتمنى لكم التوفیق الأستاذ توامي عمر في خدمتكم
touami.omar@gmail.com

2008



http://touamimaths.webnode.fr
38 

1 29 62 62x y 1 
  ,x y1. 0x y  
2n3 2 5567 
  0,1 
 n 

39
12490327852905
2 7 6 79x y 79 72 7  
329052490
32785 
 ؟ 

40 
xy E ;x y11 7 1x y  
1  0 0;x y E0 0 1x y   
  E 

2abS11 1

7 2

S a

S b

 
  

 

  ;a b E 
 S77؟
3n11172 
 n2013n 
 

41 

1 13 7 1 ...x y E  xy 
  E 

2a
 

 
1 7

0 13

a

a

  



 

3n9n713 
4b900 086  
0 
 b91 

2013

2011
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42 
nn12 1n

n
  

11 2 1n n   n1n  
2n2 3n n   
 nn؟
 n2n3 
3n 0 3n  
 nnn 

43 

abp  2;PGCD a b a b p  
12p2apa 
2pb 
3  2;PGCD a b p ;PGCD a b p 

42 
 
 

; 49
:

; 231

PGCD a b a b
E

PPCM a b

  



 

  ; 7PGCD a b  
  ;a b2 E

44
1a n 2 2 2b n n   
1n 1n  3n  
2 ab 
 3 2 1n n n  4 3 22 2 2n n n n    
3n   21 1n n    23 2 2n n n  

45 

1n3n7 

2201420127 
3 nu0 2u n1 10 9n nu u   
 1u2u3u 
 n3 10 1n

nu    
4nu9u 
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5nnu235 
6nnu7
 

46 
12  ;x y 2011 1432 31.... 1x y  
 2011 
  0 0;x y 1 1 
2 n2n7

2012143220117 
 n 2010 2011 1432 0 7n n n   
3N29 
  ;  1 

 N

47 
1 n3n7 
 6 4 12 12012 2012n n 7 
 n 6 4 12 12012 2012 2011 1 0 7n n n     

2 nu0uq 
2

0 1 39 12u u u  0; 1PGCD u q  
 0uq 
 n0 1 .....n nS u u u   

 n2 nS7

48 
1 357357 4

357 
 n 2 2 357n n   
 abc1 
3 3 3 1071a b c   
2 6 7 8 .... 2004 1999 1005      
 x   6 7 8 .... 2004 1999 17x     
3  2 17 1x y  
  ;x y10 38x y   
 

2012

أتمنى لكم التوفیق الأستاذ توامي عمر في خدمتكم
touami.omar@gmail.com



http://touamimaths.webnode.fr
49 

1 7 65 2009 ... 1x y xy 
  ;x y 1y7 
  1
2n2n9.

3n62 3 2n n 9.

4n62 1n
nu   

 nu9.

      1 27 126567 ... 2u x u y  ;x yxy 
  0 0;x y 20x0y0 25y  

50 
1 E109 226 1x y xy 
 109226 E؟ 
  E 141 226 ;68 109k k  
k 
 d226 
e109 1 226d e de 
2227 
3Aa226a fgA 
fa109a227ga141a227 
  0 0g f    
  0a A  226 1 227a  
 1 0a A  g f a a    g f a a   ؟ 

15
n4 10 1n

na   2 10 1n
nb   2 10 10n

nc    
1 3b3c 
 nanc33b 
 n 2 9n n na b c   
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